C DIBVADIi 



I N 



GEOMETRIAM EVCLIDIS 

frioribus fex Elementorunt-> 
libris comprebenfam-j 

• • r » 

Demonftratio Linealis. 



» 



Christianvm IV. 

SerenifTtmum VanU Septentrionis Ifegcm. 



t^frtes qiuu tenuis paJtpcr- 




I 



-P ytnatQ rjdutf ' Twtjritfi ' 



ARNHEMII GeLDRIj*, 

Apud IOHANNEM IANSONIVM. 

Cl3. Io. C. 111. 



Digitized by Google 



JSerenissimo et Potentissimo ^ v 

Princtpi 

CHH I S T I A N O* Qjf ARTO 

DiinU , T<{or^egut SchLiVorum <6^ Cothorum y 
Vuci in SiHtjVukk , Hol/atia .StowuimO- T>ut- 
marjchen, Comiti in Oldctiburgo & Dd~ 
mcnhorjl , Hambur°enjium 
(prbteHori, 

DOMINO SVO CLEMENTUSSIMO. 



v omnium artium & fcientiarum gciu ri- 
|3v bus,quxmifcramortaliurn follicitudo,infi- 
|$&gni induftria foilertique ■ inda^ine crfinxit, 



nullum Serenissime Re x Mathcfi minus opinio- 
num commentis involutum,nuIlum ccrtioribus ratio- 
nibus fultum,nulluquod maioii contcni}! nds ani- 
miimiucunditateimpleat,niillum quod fcecundiores 
in gcnus humanum Belii autPacis tempore fru&us cf- 
fundat, in hoc mundi Theatrum prodijt:ut conlbciata 
Numinis proprietate fignata ilia ingcnia citdere fos fir, 
qu<* icprimum talium tantai umquc reru meditationi, 
immilcuerunt.Non ad id oftcndcndum verboru fucus 
concjuirendus,non Eloqueritictampliim flumcn ape- 
ricndum: Experiuntur latis,potcntil^imi rcru Dommi 
& Principes,qui clauum reipubIicaeteneiit,cjuot qiian- 
taqueMathematahumanogeneri commodaadfcrant ; 
fivecumprata, agri,(yiv£,luftiti 4 r limitae circumdu- 0 t n r jjJ' m 
cendarfint- fivecumvrbium ftru&ura,am<xnitas fitus, , 

V z rdmir 
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CametrU 

Archtte- 
ctttrA. 



n JeMI _ robur & vis examinanda . fi ve cum aqu* fubterraneo 
rivo ad uliim lalubritatem aut jucunditatc aliquode- 
iforoficA, ducenda^fivecu immenfapondcralocofuomovenda. 
^gmtuH fiyecum remotarterrxnortrisjungendie.fivecumexer- 
rJtic*. citus ordinatein acicdiiponendus ; five cu peralsiduas 
Ajhtm- temporum viccs, qut kcali infinita feries fua legc fefti- 
■j* . . net attendcndum • five cum tacitum illud cdum inter 
terramque ncgociantis naturae detegendum commer- 
cium- five cumquicquam fere communis reipublicx 
utilitatiscaufa litiulcipiendum.Exarteitaquehac liim- 
mam ad rempub.promanare utilitatem,tot xui huius 
circa eam occupata Heroum iatis convincit indtifiria. 
Italia: & Germania: omnes fere Principes ac Duccs eius 
uitHrJn ftudio,animos & l0S excolunt & rcficiunt, Amanteam 
Ufmr do eiufque Profefibres,fiimmi Orbis Reges & Monarchar. 
Tivm^- Suffragio ftto,publicoque teftimonio £ut unumloco 
u a*m*u omniu ad ducaml Invidtiisimus Iacobvs Sextvs, 
a™^k- Angli^. , Scotia & Hyberni*- Rex Afnnis 
^i?™?, S- ^ • charilsimus eam approbavit,fiioque filio 
EtS, his verbis comcndavit. I graunt it is meeteye haue fome 
xwSr C cm U m oitrance J]>eciallie in te Matbematikes-for the hiowledge of tlx 
art miIitanc,infituation of Camps,ordering ofbattels , mahng 
H^E^ f ort ifi catwns > facing of batteries, or fuch tifo* M l let notthis 
j*|;^jottr hiowlcge bee dead Tbitbout fruites,a* S. Iohn Jpeaketh of 
Sa^ifutb : but let it appeare inyour daily conuer/ation , and in all 
fmlt,'mS the aclions ofyour life^. Natura quodamimpetufiibli- 
ff^iae mem qtioque animu R.M.T. ad Mathematum fcrri 
™,cZ* ftudiu.nova vrbis HafnienfisDanixMetropolisfacies 
in Arce 3 Academia,M<xnibuscatcri%fuis Ornameris, 

hauc 
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haut occukeinnuiCjUt de caprofcrri pofsitquod olim ^ j 
denato Augufto de Roma, vrbem Christianvs iv. 
quam ligneam & ftramineam offendit, latericeam & 
marmoreamreiicjuit. Tu#itaqueMaieftati St renis- 
sime Rdx Commentariu huncqualemcunq ; meum 
in Evclidem au&orem vetuftilsimum ,qui cmnia 
MatheieosElementa & principia [finequorum exadta 
pcrceptione^omnisinarte hac ftiperfluus laborlin unu 
cogeisit^dcdicarevoluijUtrubmilsi animi mei, dcTatrU 
tanta noftrx pcr optimfr Trincipem felicitate,atq ; R.M. 
X iam accciiu nov^prolis^adaufti in Hambur^enfts 
imperij,Affiniiqtie R.M.T. Chariisimiadfumma in 
Orbepotentiaeuefti,tantoperclocupletata,quafiquead 
culmcn pcrduvila beatitudine,gratulaticonc publicote- 
itimonio prodere-TuxqueR.M. conatibusquantu in 
me crac humilimc iniervirem , atcj ; fauorabilem Maie- 
ftatis atiram ; grat# voluntatis fignificat:one,ulterius in 
mc deducerem : cuius fi meliiavcs benigniquc halitus 
rcfecerint,vires ad maiora utilioraq- tentanda, dabunt. 
Summusilleau£tor£conditorrerum Devs trinus& 
unus, qui Rcgum corda moderatur/jui gubcrnationes 
fclices cfficerc lolus poteft, qui fapientia per qua Reges 
rcgnant largitur, nobis M.T. quadiutiisimeiuperftitc 
florentemq,cum dulciisima Regina tua & nupcr nato 
Regc,trianquillitatepublicac6fervet. Vale oRex Se- 
renissime. Lugduni Batavorum, Kal. Novcmbns, 
AnnoSalutis cId.dc.iii. 

R. M. T. St. 

CHRISTOPHORVS DlBVADTVS, 

Dfttff Mdfam & Mathcmmicm* 
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IANI DOVSi£ } 

2{ortfo1vci <sr Ctttmdyckij toparcht, fummiapud BitaVos Con- 

jilij .* 'Ifjoris . w./g?2i ArcbiVorum ts* Fcudorum p\efa . 
£r Jihjlris JiAuemix cipud Batalw Curatcris, 

h\ C.Y. C.DiEVADir,Do<florisMcdicinx&Mathcfcos, 
dcir.cnftrationcm Lincalcm. 



A 



vcToRfis w«z? // numtros occultaque rerttm^ 
Et Arcbmcdh [acra tfttcis Ianvs mcus 
Cdlo frjttujit & ajlris 



Nouhs futurm indiges , 



i^jfuciurupjite Vefim numeros , turb.smcjue beatam , 
Voiumtytc magnum, mcnte quem vidttfrtHf^ 
Sacri cbtronis alumntts ^ 
Cftec unius Dibvadivs 
t l.Kvli dtdct! bonos , flicilcm dcdux/t in orbcm y 
^iddinfiuc fhtra pauciora reddidtt. 
CS^tmc furo fcrcitus aflro, 
i Et dchiu voti retts^ 

Jhtt conclufi dtii, tcrrifque tgnota iacebant , 
2{cc cxftando forfitan fiicntio y 

Longijque abttttra tenebris , ^ 
K^iut ttmforis contagio^ 
cjl tnemofyncs locat m gremio , te/lefejue Cama/tar 
Et objletricem vocc Lugdunum ctens, 
Rcgi donabit & orbi 

Ultagni futuram nominis 
Progeniem y fartumque baud uno valc canendum : 
guos inter eccc Dovsicvm fraiconium, 
Et laudt nata Camcena, 
Viccm Lcuana frajlitit. 



In demon- 
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In demonftrationem Lineakm 



Cl. V. Christophori Dibvadii 

Dani , Medicnue DoElorU, o* Mathejcos. 

TJ EncEs operum, qtii coeli pcndula templa, 
**• Caufofquc pronis dcftinatas ignibus, 
Submifcrc animis, arquataquc pondcra terr» 

Sufpcnfa caftis patris in complcxibus 
itthcris, & jufto hbratum examine pontum. 

Et.architcclum mcnte pra?grdli Dcum 
Exccflcrc hominum curas, & praemia vulgi, 

Fincfquc rcrum , lordidofque limitcs. 
Non illos Achcron, ignavaque jnnua lcthi, 

Ncc ora ccntum tcrruerc Ccrbcri, 
Ncc triftes Furia?, brvauque nomina Manes, 

Ncc fabulofx Parca vox potentia?. 
Pxcepcrc Dcos animis , & fata fcqucndo 

Ncccifitatis inftiterc fcmitam, 
Libcraque inccrtos mens dcdignata laborcs, 

Opinionum vana per contagia, 
Anfraclufquc fcqui , toti fe furripit orbi, 

Et certitates ipla metitur fuas. 
Nos tua Dibuadi veftigia ponc fecuti 

Tropha?a tantis dcftinamus aufibus, 
Nec dukis chorca? , nec carminis infcia turba: 

Septcntrionem fa?pe di&uri tuum, 
Vicinamque Helicen, & non tra&abilc coclum. 

Tu flbilantis colla livoris prcme 
Degeneremque hydram : fic indignantc noverca 

Nunc ipfe ccelum magnus Aicides tenct. 

i 

D A N I E L H E I N f**S, 

Grtcorum & Utmorum Peetarum interfres. 



Ad Chrifs. D.D. Ci .iustophorvm DibvAdivm Zclando - Damim 
M.d.cum ac Matl.cmaticum Evclidem fclicibtis 
aulpicijs llluurantcm. 

C i fi.tmm.n r.tfsit rrrfeflt ex arce fremerhem 
^ $j akvlcn ctr/ti ,>!>/? u/st EiJ);t;i,h. 
'\ifctiai ct edet DtRvADj VM rj? faffadit arte^t 

Jc fhr^i atherea furripuiife domo, 
Qut, , fccret.t , aferit , teru.br.irum n»be fcluta } 

E vc L i D l s , nsiUo temfore Ttsfa frmi. 
Extstrt mu/turum f.iteor , d:ti.t igryvftjim., Xr»w 

Er nt his neme , myftica fcnfi >;r/. 
Dct.jtf htc frimus D 1 B v a D j v * AfoHtmdecfm 

1 ) 4KORVM fft/cndor , feg.tfidiwuine decue. 
Mirando tngenu fjj* feitcu acumtne fandit 

Quid Nvmerv s y.i/eat , Likea tjuid/ve fetevf. 
siddtt inaudstam tencbru mens enthea Lauem 

Dum fo/idd obfcuros , cxflicat arte hcet. 
Srmt tgttur dtgni , D i B r * D I laude taloret, 

Han: etensm foltu cur mereatur habet. 

Lvdolphvs Pottervs Groeningen.is, 
I. V. Doclor, artatc Scptuagcnarius. 



Lectori S. 

A B Fvrt. inis /ccJione, amfi.t Commentatiouum Volumina,etf docl 'fima,f/u* 
* ttmoi d ■tcrr.ier.irif . Xos Vero bcnignc tc/fer uft/itati tiia, mng/ort* mfhra. corfu- 
krjtcs. ne temforr jnt focur.it iatlttrar.t ficeret,fUm brem^tie commcr.fjrto anctt,- 
'rtf mentcm .tferu:miu,in u<t» htc ttbt obfer\;tnda . Cumduo Litera ' nt frcf 4. /t!t. 1 .] 
C Ii, b d dta l't.< /atertlm D t , C f ajuattfur, tnteUtgendum C V> .'S" D t tntcr fi 
aytiaiia ejfe,ty b d, cf, mter fe .tjuart. Deinde tn at.tttone frofftt?n;tm, c*tn 
itlim numcrm additur, ut frvf.+. 1 .fnjiericr librum^prtor frefofttenemi dcnctat .Si ft- 
f/crtor numeru* ncn .uUatur , fcsas m eodem /tbro ijucm legu frefiftionem refenri, 
Hxc funt deambui te mtnend^rri tn Vc(/ ibuh duxs.f gratui ttbt mjier l.tbor fuertt, 
relicjuci Evc lidis librcs , ftrnd ccmmentarto tflfijiraios , altyuando tLtbtmw. 
Vale: htcqttc mcnda frmfquam /cfae emstida. 

Folio 6 Par.p^pho a. CCF kgeCDF. p.it BD, EC 1. PC,EP. f y.f.x ! minoirm p.u.iit 
bafi^! utMulu. t 10. p 10 I cicir.m '.\r. 1 is. f.17. p 7. DMI . I. FML \ \y p.io.per 5 I ptt 55 t 10. 
p.17. 1 p.iuilcla. f.i\. p s>. C>'.!) I (DE. p.11. CED.I CBD. f.ij. p,ic. I- h.ibc.inr. f.jtf.p.i». 
pott BN^qiialc. I. cfLdrrtr \ UL cidan LS laoale. f.19. p.i?. qu..rc 5< !.eor|iioii p st.DC.I KC. 

V- 6 V-m** jA DFB.DFC. f.4'-P!7.FH I. EH. f. 41.^.17. C H I.C! p 18 . DF !• DF p.a?. 
EC,FD. p.a6. it 1 m p.2-. ! ducaniurCID, CF. f 47-p.> fimplcx ICF 1. fimplcx 

ICE. f-4*- p- » i- 1- p»:n5ii). f. j }. p. 19. 1. rc^ungiUisv cum quadra o de I A- f 60. p ij. 1. fcmirec"nu cft, 
k ad baiin anguli n£ d i.g . p 1 1 I recir.f. #4. p.j.DIC- l.EIC. f-7j p.i. BC. 1. BD. f. 8 2 p ?i. 
ABLCB. prop. ifHfTtf. ubtcumqtic A poniuir, lege H cV vbi C.l. G. f.>7 p.18 DCI BC 
t>9l- p aj. »d AFH.CF. 

EVCLIDIS 
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EVCLIDIS 

E L ETd ENTORVM 

P R I M V S. 

. . .1,, - .... . , X ^ 

- Dodhinam triangulorom planorum, hoc hbro au&or per(equitur,idque 
via vatia ^ angulos & latcra ahquando inter fe eonferendo, aliquando vero ■ 
feorfim examinando. Deinde parallclorum proptietaces apcrit; Poftremo 
parallelogrammorum contemplationem aggreditur, idque via eadcm , qua 
fupcrius in triangulis ufus erat. Dcfinitjones vero vocum prasmittit, ne . 
divcrfo caru m acccptio, iuniorcm Mathematicum pcrwrbct. 5 ' 

DEFINITIONES, 

1 . (Punflum eHyCuins pars nuBa eB. 

2. Unea efl, longttudo , latitudinis expers. ' \ 

3. Line<e termini funt ptmBd-,. . 

4. ^ecla ett y qu<e ex <tquo Jua mteriacet punEld~> . 

5. Superficies ejl, qu<e longitudinem latitudinemq^ tantu habet 

6. Superficiei extrema line<e funt. 

7. Tlana fuperficies esl } qwt ex <equo fuas interiacet lineas. 

8. (Planus angulus eU y duarum linearum in plano Je mutuo 

tangeniium , <r non in direttum iacentium y alteritts 
■ ad akeram inclmatio. 

9. (ReSlilineus angulus appellatur cum quct angulum contment 

Hneje, reB<e fuerint. 

10. Cum retla fiper reBam eonjiftens, eos qui funt debtceps 

angulos ttquales inter Je jecerit , reSlus efl ^vterque^, 
aqualium angulorum y <&• qu<t infiftit retla , perpen- 
dicularis<vocatureius y cuiinftftit. 

1 1 . Obtufus angulu* eft, qui reSlo major eft. 

11. jicutus y qui minor ettreclo. 

1 3 . Terminus esl quod alicuius exptremum ett. 

A 1 4- Ftgura 
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1 4. Figura ejl y qiutjub aitqWVel aliqutbus termmis continetur . 

15. CirculiM,efi figura plana y Jub una linea comprebenfiu> 

qua Peripheria appellatur t ad quam ab uno punElo 
eorum } qu<t intra figwam funt pofita y cadentes omnes 
reci* <equales fwtt. 

16. Hoc vero puntlum centrum circuli appellatw. 

1 7. Vtameter ejl retla per ccntrum dufta^ ex utraquc parte 

in circuli peripherta terminata } qu<t circulu <equibtfecat. 

1 8. Semtcirctdus cst jigura , qwt continetur /ubdiametro, 

Jub ea Itnea , qu& de circult peripheria aufertur. 

19. Segmentum circuli eji figura^ qu* Jub retla circuli 

peripheria continetur. 

20. Qtefitltne* figur* , qwt fub reclis continentur. 

21. Trilater^qwt fub tribtts. 

22. Quadtilatertt^qwt fub quatuor. 

2 ^ . Multdatent, qtut ftd> pluribus quam quatuor. 

24. Trtlaterarum figurarwn , JEqutkterum eft triangulum, 

quod tria latera habct Aqualuu. 

25. Ifo/celes y quod duo tanttmt <tqualia habet ktera^. 

26. Scalenum,quod tria in<tqualta habet latera^. 
2~*. T^etlangulum eft,quod reEtum anguium hahet. 
28. AmU^nlum^quodobtulum angulwn. 

29; Oxigomum,qucJ. tmui.aos ang:Uos h.ibet. 
30. Qj^'ikterarumfigurmmQMdratmieH,quoddquila- 
terum <sr rcElangulum eH. 

3 1 . Jltera parte longior figura ejl, qtut rctlanguk qutdem^ at 

dequdatera non eit. 
3 2 . (Rjoombnt, qu* tquilatera , fed reftanguk non eH. 

2 2, . (Rjwnboir. 



■ 
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j 5 • QfyomboiJes, qud adverja <sr latera angulps habens inter 
fe Aquales, neque &quilatera eU, neque retiangulcu. 

3 4. Trteter bas/eliqua quadrilaterafigurA Trape^ia appeUatur. 

35. TaraBele/eElit line<t ftmt y qtu cun eodem funt planofir ex 
<vtraque parte inmfimtumproducantur y tnneutram fibi 
mutuo incidunt. 

POSTYLATA. 

1 . <PoJiulatur,ut a quovis ptmflo in quodVts punclum/etlam 

ducete concedatur. 

2 . ^etlam termbiatam y in continuum retla producere^. 

3 . E quovis centro & interVallo circulumdefcribere^. 

AxiOM ATA. 

1 . Qu* cidem <equalia y <& inter fe funt dquatid-* 

2 . Si dqualtbm dequalta addantur y tota funt tqualid-j. 

3 . Si cequalibus cequalia auferantur/elinquuntur ^ualia^ 

4. Si iruequaUbus tqualia addantur } tota funt imqualia^. 

5. Si imqualibus oequalia auferantur, relmquuntur imqualia. 

6. Qu* eiujdem dupla funt y inter Je Junt <zquaha->. 

7. Qtu eiufdem funt dimidia, interfe <tqualia Junt. 

8. Qm ftbimutuo congruuntjnter fe funt rfqualia^. 

9. Totttm ,/iu parte maius eH. 

10. Omnes retti anguli y inter fe ftmt ^quales. 

11. Si in df4a*rettas,altera retla incidens, intcmos ad eafdem^ 
, paries angulos y duobus retlts minores fecefit ; du& UU 

retldin infinttum protratl^Jibi ynutuo'mc'tdunX y ad eas 
partes^bi funt anguli duobus retlis minores. Qu& retla 
Jpatium [Yeu fuperficienf] nqn comprehendunt. 

A 2 Propo- 



ETCLIDI5 
PR.6P6SITIO PRIMA. 

Super data reSla terminata triangulum <equilaterum 



conjlituerc^. 

Datafit BD ecuius punaoB,interuallo BDcir. 
culus delcribatur fcr i.pofi. Etexoppofitopun- 
clo D,interuallo codem alius circulus defcriba- 
tur. Erunt ergo rirculi illt arquales. Pun&oin- 
terfe&ionis Clineis C B. C D fcr i. f^/.duclis, BC apquabi- 
tur B D, cui & C D aequalis crit per 15 . def. Erunt crgo per 1. 
ax/om. C B. C D inter ic xquales,&triangulura B CD.a?qui- 
kterum, quod erat fariendum. 

Prop. 11. 

jid datum funftum daUe reShe ,.<equalem 
retlam ponereu. 

Punc*tum datum B fit, recla A:centro B cir- 
culus CD,interuallo BC,a?quali A defcriba- 
tur pcr 3 .pi/l.du&x BC. BD per 1 . pofixqusles 
"© Jv. erunt ex \$.defin. Atqui interualium C B cx 
con/lruclionc , a?gualc eft re&a? A : erunt ergo 
A & B D pcr i.axiom. inter fe a?quales. Ex datoergopun- 
#0 B arqualem reftam B D pofuimus. 

Prop. iii. 

Duabus datit reFlis in*qualibi±5 > de maiore , *qua- 
. lem minori reflam auferre^. 

Maior fit B C minor A 3 centro C. intervallo C D 
xquali A,fecatur B C in pun<5to D per prtccdcntcm. 
erit ergo DC sequaiis A. pcr 15. dtfin. 

Prop. 
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LIB ER I. 5 

§ m v * * p ~~ 

Prop. iv. 

Si duo trianguladuolateraduobuslateribus tquattahabuirbtt, 
utrumque utriquc^,habeant <vero tsr angtdum angulo 
Aqttaltm, fub &qualibws refiis contentum . <& bajin bafi 
<equalem habebunt , eritq ; triangulum triangulo <equale y 
ac reliqui anguli reliquis angulis <equales erunt, utrumque 
Utrique y fub quibus<tqualia latera fubtenduntur. \ . 

Sint Jatera B C,bd lateribus DE>ef a?qua- 
lia & angulus C BD angulo E. Si bafis 
C D bafi D F maior fuerit , reddatur ae- 

~gT^ F qualis minori fcr 3. & fit t G, ducaturq ; 

B G. Si duo latera C B. bg duobus lateri- 
bus DE. e f exiftimentur aequalia , & bafis C G , bafi D F« 
angulus C BG nonerita?qualisDEF,cumabfciffusfit GBD, 
quod eft contra hypothcfin. Sunt ergo bafcs a?quales , & an- 
guli C. bdc> angulis E D F./ 

Prop. v. 

IfofceXtumtriangulorumqui adbaftn funt angtdi, interfe funt 
<equales; <p produflis <equaltbus reUis, qtujub bafi funt 
anguliftnter fe <equales erunt. 

b Trianguli Ifofcelij latcrib. B C. B D a?quali in- 
• A tcruallo cxtcnfis ad E & F pun&a, iinese E D. 
c / \ D F C ducantur. Quoniam latcra BE.bJ laterib. 
x ^J^^p B F. b c pcr cwflrHflioncm a?quantur,& angulum 
B habeant communcm , bafes quoqui-ED. 
CF inter Ce arqualcs crunt pcr 4. & angulus E an^ulo F- & 
EDB, angulo FCB; & EDC, angulo FCD. Sed fi 
C DE. DCF auferaiuur, relinqr— nur per 3. axiorn. BCD. 
BDC ad bafin anguli acquales. ivui.us C E. e d latera, D F 
fc lateribus a?quantur & E& F anguli ut antea oftcnlum eft. 

A * Ergo 

• — 
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6 EVCLIDIS 

\ Ergo & bafes , cum reliquis angulis. Conftat ergo liquido 
D C E. D C Ffub bafi angulos a?qualcs efle. 

Prop. vi. 

$t triangult duo anguli <tquales inter fe fuerint y <jr fub<tquali- 
bus angulis Jubtenja latera Ajualia inter Je erunt. 

f, Sint anguli c. BDC a?qualcs» fi latcra a?qualia 
. non fucrint , abfcindatur cx B C. majore per 3. 

C ( E a?qualc BD rc<fta dudta ED. Quoniamigi- 
d tur duo lateia BD</f duobus lateribus EC. cd 
a?quantur,funt autcm & anguli fub his lateribus in- 
tcr fe a?qualcs , crtint balcs B D. E C per 4. a?quales & tota 
triangula BCD. ECD inter fc a?qualia,& rchqui anguli re- 
hquis angulis, pars & totum,quod cft impoffibile. Noncrgo 
latcra B C. B D inarqualia erunt. 

Prop. vii. 
Super eadem retta y duabns eijdem rec~lis y alU du& recl.t dqua- 
ks y utraque utrique^ non canflituentur ad aliud atque 
aliud puntlum^ ad eajdem partes ; eojdemqut^ termmos 
cum duabtts initio dufiis reBvs habentes. 

Supcr rcda B C ad eandcm parrcm fupcriorcm 
duabus re&is BD. dc. alia? rafta? BE. c e. a?- 
qualcs Ifi ficri poufT\ crigantur, eofdcm tcrmi- 
nos poln"dcntes,hoceft rcctaru BD.£*tuminus 
B erit & cd C E , tcrminus C. du&a D E. 
Cum^itur, BD. B E. latcra a?qualia fint, auguli B DE. 
BED fupcr baii DE pcr 5. a?qualcs crunr*ac proindc cum 
BED angulus CED angulo minor fit per y.axiom. crit & 
BDE codcm CEDminor. QuareadhucminormultoCDE 
angulus erit, pars BDE anguli eodcm CED angulo. Rurfus 
cum CE. CD. a?quales fint,anguli ad bafin DE arquales 

crunt. 
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crunt. Sed CDE angulum C ED. angulo maiorcm multo 
efle oftendimus. Idem ergo CDE, &minor & a*quriis eft 
C E D angulo, quod abfurdum eft. Non crgo B D. BE in- 
ter fe arquales funt,nec CD. CE. 



Prop. viii. 



Si duo triangula duo latera , duobm lateribus utrumque utrx- 
que tfqualia habuerint , baftn baji lequalem j angu- 
lum quoqut-* fub tqualibus reclis contentum Actualem 

Quod fi rcsfe non ita habcat : duorum trian- 



O I 






Ac 



erigatur cuius H B. hc latcra,^. GF Litcri- 
bus axjualia fint , & H angulus G angulo. Erit crgo C H 
arqualis CD &, BH. BD. contra 7. &reliqui anguli, reli- 
' quis anguiis fcr 4. hoc vcro falfam eft,cum HCB. angulus, 
pars fit D C B anguli. 

•Prop. ix. 

Datum angulum retlilineum ^quibifecart^ 
Qioccftjbifariam (ecare.] / - 

Datus aneulus Bfit, redtis BC bd,zqua* 
les B E b f abfcindantur , & connetfantur 
reda E F,luper quam triangulum EGF a> 




quilaterum per.i. erigatur,du<fta BG angu- 
lum arquifccat. Nam latcra F B b g lateri- 
bus E B b g ax]uantur,ut & bafcs G F. GE intcr fc, Ergo 
FBG angUlus, EBG angulo aequabitui : pir.s. 

Prop. 



Digitized by Google 




EVCLIDIS 

► 

Proph x. 

fiatam reflam finitam fiquibifecarc^. 

Super re&a finita B C. triangulum a?quilatc- 
rum per i. erigatur , cuius D angulus per 9. 
re#a D E aequibifecetur. Cum igitur D B. de, 
lateribus DC^ arquentur, & angulus ci£ 
dem contentuslatciibusangulo- bafesquoque 
BE EC. per 4. aequabuntur. 

Prop. xi. 
Data refla P a punHo in ea dato , reclam ad reEios 

angulos erigerc^,. 

a In rec*ta B C datum punclum fit F, fu- 

Aroatur FD aequalis FE per i.poft. fu- 
per D E triangulum aequilaterum per 1. 
~ c ponatur,ducla F G perpendicularis erir. 

Quia enim latera DF. dg lateribus F E . 
tg aequantur per conftruclioncm , anguli dictis lateribus contenti 
aequaleserunt/w 8. quarediceturuterquere&us/*rio.<&/C 

•Prop. xir. 
Snper datam reBam tnfinitam , a dato punElo quod in ea 
non eft , perpendicularem retlam deducere^. 

B Punclo dato D, cxtra rec"tara infinitam B C. 
m quohbet intcrvallo circulus ducatur, qui da- 
fc tam re&am,in punftis quiboflibet F & G, 
fccet- ducantur FD, G D, &angulus.D 
f*9,perDE icctaa?quibifecctur. Quoniam FE, ^ ; a?quan- 
tur EG,^, ex conftruciionc , & bafes D F, D G, per 1 3 .def. an- 
guli quoque DEF,DEG,/w8.a?quabuntur. Eritergd uter- 
que angulusreclus,c\: linca D E pcrpcndicularis per 10. def. 

Prop. 



4& 
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Prop. xi ir. 

Cum reSla re£l<e mfifiens, angulos facit; aut duos reftos, 
aut duobw reSis <tquales,ejficiet. - - 

Re&a FE. re<5ta?BC. infiftens, angulos FE 
• JT • C, F E B , faciat : fi F E, perpcndicularis fuc- 
1 1 rit ad B C, erunt didti anguli, duo recli ftr 10. 
3 - | - c dtf*. fi non refli fint , erigatur pun#o E per- 
pendicularis E D, per 1 1. lam cum tres anguli 
BED, DEF, FEC a?quentur duobus re&is , etiam eom- 
pofitus angulus DEC, & flmplex D EB duobus redtisa?- 
quales~crunt:fiquidem excemis vnius, diminutio cft alterius. 

* * - • 

Prop. xiv. 
Si ad aliquam reSlam, at% ad eius punElum, dtut reEt<t non ad 
eafdem partes duSl<t y eos qui funt deinceps angulos,duo- 
bm reStis <tquaks jecerint; in direSlum erunt inter fi 

(k reStd. ' 

Ad pun&um Elinia? DE in diycrfas partcs 
cdutfa? rc&a? B fi H ; E C cfficientes angulos 
deineeps BED, DEC duos reclos,aut duo- 
_c bus re<5lisa?quales.eruntdua?illa?re<5l3eindire- 
&um conftituta?,ita ut B E C fit una linea recta. 
Si non j fit E F in dire&um pofita cum B E , crunt per 13. 
BED, DEF anguli , duobus re&is a?quales. Sed minores 
funt , ob angulum F E C qui deficit, contr* 10. txiom. omnes 
cnim redianguliinterfc funta?qualcs. Non ergo F E direcla 
cft cum EB. 

PROP. XV. 

Si duoe reSl<tfe mutub inter/ecent ; angulos ad ^verticem 
ctquales mter fe efficient. 

Quoniam BFE , BFD anguii , duobus reftis af quantur 
,* B per 13. .. 

** . c 
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/*r ut & BFD , DFC anguii , #r 
eanfem: communi BFD ablato, remane- 
bantperi.axiom. BFE,DFC a?qualesin- 
tcr fe. Sic quoque demonftrabitur angulos 
B FDj EFC inter fe a?quales efle. 

Prop. xvi. 

Cuiufiunque trianguli uno latere produclo ; externus angulus, 
utroltbet interno & oppoftto , maior eH. 

Extcndatur latus CD in G xquibifafto 
B D per 105 cx C per E recta CEH ex- 
tendatur, itaut EH aequalisfit CE,du- 
caturq- H D. Quoniam latcra CEeb, la- 
tcribus HE ed axjuantur ptr corjftrutlio- 
nem^ funt autcm anguliad E dictis lateri- 
bus contcnti intcr fe a?quales ex 15 ; crit 
/vr 4 . bafis C B ban* H D a>qualis,& angulus CBE angulo 
1. D H. fed externus BDG angulus , EDH maior eft , to- 
tus nempe parte. igitur & externus angulus , maior erit in- 
tcrno & oppofito CBD. Similiter extenfa BD in L, & ar- 
quibife<5ta C D , &c. demonftrabitur extcrnum angulum 
C DL , interno & oppofito maiorem eiTe. Eft autem angu- 
lus BDG, a?qualis C D L per 1 5 . igitur &CDL maior erir 
interno & oppofito C B D. Eft autera idem BDG maior 
quoq. oftenfus angulo interno & oppofito C B D. cuiufcunq ; 
ij-uur, &c. 

Prop. xvii. 

Cuiu/cwujue trianguli duo anguli, duobus reSlisfunt 
" , minor.es, omnifariamfumpti. 

Producatur B D ad E. quoniam per it. 
CBE intcrno& oppofitoangulo D ma- 
ior eft 5 fi communis angulus C B D ad- 
LJ) datur, eruntduo anguU CBE , CBD 
• maiores 
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maiores duobus angulis C B D, C D B ftr 4. axio. fed C B E, 
C BD per 13. duobusrcflis a?qualcs funt.igitur CBD, CDB 
minores funt duobusredis. Eadetpeftdc rcliquisfingulisbi- 
nis angulis, fimul fumptis^dcmonftratio.cuiuftunqjcrgcccc. 

Prop. xvii t. 

• ****** 

Omnis trianguli maius latus , maiorem 
anguhon fubtendit. 

Maius latus fit B D. crit crgdangulus C an- 
gulo D maior. fi non - y per 3 dc BD auferatur 
B E, rqualis BC: quoniamlateraarqualiafunt, 
>d erunt/w^.angulifupcr balln CE arquales. Eft 
autcm B E C angulus ED C maior ptr 16. igi- 
tur& angulus BC E,maior BD C angulo erit: quamobrem, 
cumangulustotus BCD maioradhucfit BCE anguloperg. 
dxiom. erit BCD angulus multo maior BD C angulo. Ea- 
dcm cft demonftratio de B angulo. 

/ Prop. xix. 

Omnis trianguli maior angdus , vmm 
lateri Juhtenditur. 

Sit C angulus maior. Si B D maius Iatus non 
fit , aut sequale erit cum B C , aut minus. Si a?- 
quale, per 5 D & C anguli a?qualcs erunt. Eft 
autcm C pcr hypothcfin maior , ergo maior 8c 
minor arquales crunr,quod abfurdum cft. Si mi- 
nus dicatur quam BC,erit C angulus minor quam D,cum 
minus latus maiorem angulum fubtendat exprtcedenti: poni- 
tur autem maior quod magis eft abfurdum • ergd cum ncc 
arqualc nec minus fuerit, maius erk. . 





B 2 
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Prop, XX. 

Omnis trmguli duo latera , reliqup funt maiora } 
quomodocunque fumput^. 

% Trianguli BCD latus D B cxtcndatur in E, ita 
ut EB TarqusJe fit CB & conne<5tontur EC.fer$. 
E & B C E anguli a^quales crunt. Eft autcrn 
E C D angulus E angufo maior fer 9. *xiom*. 
in triangulo crgo E C D latus E D , maiori angulo E C D 
oppofitum, maius erit Jatere CD, quod minori angulo E 
opponitur per 19. Cum igiturlatcra CB, B D fimui, a-qfla- 
lia fint rpfi E D , eruntquoque latcra CB, B D /imul, ma- 
iora latcrc CD., 

Prop. xxi. 

■ 

Si fuptr triiVtvuli uno latere 7 ah extremitatibtis dux reR.e hi- 
terius conftituU fuerint • ht reliquis trian»uli duobu* 
Ltteribiis minorcs quidem erunt , maiorem njero angu- 
lum continebwU. 

Trianguli BCD extrcmitatibus C&D, inte- 
riusrcclx CE, DE ducantur, & CE ad F 
prolongatur. Quoniam C B, BF maiora funt 
CF laterc per 20 ; fi commune F D addatur, 
d erunt CB, B.D maiora quam CF, FD^4. 
axiom. Ilurfus quia D F, F E maiora funtED, 
fl commune CE addatur , erunt D F, F C maiora quam 
DE^EC. maiora ergb erunt CB, BD, quam CE, ED, 
quod primo proponebatur. prarterea , quoniam DEC, an- 
gulo E F D maior eft per 16. & E F D angulo F B C. fer ean- 
dem: crit D E C, anguio D B C maior multo, quod fccundo 
proponebatur. 

Prop* 
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Prop, xxir. 

Ec/ r^Jtf rec%, <£rtw refto <equaks Juntjrian- 

gulttm conflitvs . tortet autan duas reHas/eltqua cjje 
maiores , . omritfa 1 fnm\nas. 

cia. j Ttcs c<t* rccla? A, B, C fint, & D E 

Joj4 a?qr Aj pun&o D intcruallo DF 
a?qu: arcus G F H dcfcribatur 

±[ ; interuallo F E arquali B, ar- 

cus K F I ccntro E ducatur s redte 
pun&o interfeftionis F , D & E puntfa ducte, datis re- 
<ft:s squaics erunt , fcilicct DE A. & D F. C. & EF. B, 
quod crat facicndum. 

P RO . XXII I. $ 

M latam reflam, datumq- ;< ea punctum, Jato angulo re~ 
lUineo yiuw.alem ang : . > \ reHilineum ponere^. 

Ad pun&urs D,recTse BC, anguIumA 
pommus • fi A G , abfcindatur A F ar- 
qualis AE /vr <, y DH a?qualis AF fu- 
matur r iam fl fuptr ' > H collocenmr D K. 
* crquales AE. t f ' <'iz. cnt D,angulo 
0 A aequalis fer 8. quc J : ortcbat facerc. 

Prop. xxjv. 

Si triangula, duo latera ,duohus lateribm *Jiu&a babue- 
rint , utrumque utrtque . an^uhmnjah ulo maio- 
rem , yi£ ttqualsbhs reclis contentwn : ^ - ; : /w ^T* 
mmrtm habebunt. 

Dno C r. , 

latcribus FE,^ arqu*. v :t: 
angulus vcro B angulo h G 
c < ^>*^=^H B 3 maiori 
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maior-dico bafin CD bafi F G maiorcl u t Sitenim ftr 23 . 
FEH angulus faclus B a?qualis , & fc H latus v arqualc EG, 
hoc eft, BI>; ducantnr' FH,- HG. Ouia ergo latera CB 
bd latcribus ) : E e h cequantur, & ar.gulus B anguloFEH 
ftrccnflrucitonrw • bafcs CD^FH a?qualcs erunt fer^. Rur- 
fusquiaduo kftera EG, EH interfca?quantur,ad bafin GH 
anguli G & H «equales crunt fer 5 . Eft autem E H G ma- 
ior F H G angulo per 9. axiom. I.^itur & angulus E G H ma- 
ior eodcm FHG crit. quare multo maiorcrit totusangulus 
F G H eodem angulo F H G. In triangulo igitur F G H, ma- 
ius crit latus F H, latcre FG ; er j 9 . Eftautem oftcnfum 
F H arquale cffe C D. maior igitur erit quoque CD quam 
FG, quod cft propofitum. 

Prop. xxv. 
Si duo trianguW, duoUtcra, Jiuobus lateribus, Aqualiaha- 
buerint, utrumque utriq: e ; bafin <vero bafi maioremv 
O- angtJum fub dqualibu* retlis contentum, angulo ma~ 
iorern habebunt. 

-5j b La f .cra CB bd^ Iatcribus FE eg a> 

cj .icntur^&balis C D bafi FG maiot 
fir: Si B angulus E angulo maior non 
„ fucrit; aut a?qualis erit, & tunc bafes 
arquabuntur ex 4. quod eft contrahy- 
pothcfin rautrr \ior,&fic CD minorforet F G ex fracedenti^ 
quod etiamcon tra hypothcfin eft.crgo angulus B nec arqua- 
lis eft cum E„ nec minor- quarc maior fucrit. 

Prop. XXVI. 
Si duo tri Ji<tula,duos angtdos ,duobus angulis dquales habue- 
; utrumque utnque , unumq, latus uni Ltteri tequale, 
jeuquod <fiqualibu$ adiacct angulis ^feu quod uni &qua- 
lum angulorum fubtenditur : reliqua latera ^rettquis 

latcri- 




s 
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latertbus tquaha, utrumqueutrique,^ reliquum angu- 
lum y reliquo angulo <equalem habebunt. 

Anguli C,</j angulis G,efg sequcn- 
tur; &C D latus GF lateri. Si iam 
E G , latcre B C maius fuerir, spquale 

>d abfcindatur per 3 , quod fitHG, du- 

caturq^ H F. quoninm BC c d\ a% 
quantur H G g f, & anguli C&G perhypothefin; D an- 
gulus a?qualis erit H F G angulo f>cr 4. Ponitur autcm idcm 
D arqualis G F E angulo 5 Quare & angulus G F H eidem 
GFE sequalis erit , pars toti quod cli abfurdum. Non eft 

crgo BC ina?qualcEG: necangulusangulo. 

* ■ * • ' 

Prop. XXVII. 
Si m duas reSlas, reEla bicidens^ alternatim angidos tequales 
inter fe fecerit , paralleU erunt biter fe ilk re£he. , . 

/ In re&as B C , D E , re&a F G incidens 

* y *V an & u l° s BFG, FGE efficiat aequales : 
/ y >™ data? rec^se parallela? non fuerint, con- 
B W * currantalicubi,ut cxcmpli gratia,in H,ut 

cfficiatur triangulum F H G. Erit B F G 
angulus, intcrno & oppofito F G H maior per 16, quod eft 
contra hypothefin. ita quoque demonftrabittir eas non coitu- 
ras ad partem qppofitam$ quare B C, D E paraHel* fuerint. 

Prop. XXVIII. 
Si in duas retlas 9 retla incidens , externum angtdum, interno 
& oppojito,& ad eafdem partes, <equalem fecerit ; ant 
internos,<&ad eafdem partesduobus rellis xqualesipa- 
raOeU erunt inter Je ipft reShe. 

SitFKC^nguloKHE *quali$;fed&BKH eidem FKC srqua- 

' cft 
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k lis cft 15. crunt crgo angull alterni KHE, 
31 V HKB a?quales /*r 1 qu.ire linia? BC, 
" p A - S D E parallelae erunt /vr frtctdtnttm. Dein- 
* de ponantur CKH, EHK duobus re&is ac- 
quales : funt autem & CKF, CKH duobug 
redis a?quales ftr 13. fi communis CKH auferatur, relin- 
quetur C K F extcrnus, E H K interno & oppofito a?qualis. 
recla? ergo B C , D E paralleke funt. \ 

s 



Prop. xxix. 



In parallelas reflas , reEla incidens , & alternatim angulos 
inter Jc <equales effcit^ £r externuminterno{<roppoftto y 
£r ad eafdem partes <equalem ; & internos O a d ea/dem 
partes , duobtu retiis tquales facit. Vidc figuram 



prxccdentem. 



Sianguli alterr - KH, KHE non fint a?quales ; fit BKH 
maior. Sicommunis C KH addatur,eruntduo BKH, CKH 
maiorcs duobus K H E , CKH ftr^axhm. Atqui BKH, 
C K H duobus re&is arqualcs funt ftri}. igitur KHE,CKH 
minorcs funt duobus redis : coibunt ergo ftr ii.4xmmp.BC, 
D E ad partes CE quodeft abfurdum, cum ponantur paral- 
lelar. Sunt igitur anguli altcrni arqualcs , eademq; demorv 
ftratio eft alcernorum C K H, K H D . Deindc,quia C K H 
an^ulo, alternus KHJD arqualis eft, ut oftenfum eft,&idem 
CKH a?qualis FKB^r 15. crunr fcr i.axiom. F KB, K HD 
intcr fc arqualcs. Poftremo, quoniamoftcnfum fuit FKB,a?- 
qualem eflc KHD;fi communis BKH addatur,crunt duo 
F K B, B K H , duobus K H D , B K H a?quales per 2. dxiom. 
fcd duo F K B , B K H duobus rcclis a?quales funt ftr 13. ergd 
& duo K H D, B K H duobus reftis arquales erunt. 
■ 

' Propo, 
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PROP. XXX. • 

Qm eidem recl<e paralleU , <sr inter 
fe funt paralleU. 

Ponatur BC parallela FG. eritcrgd fe LN 
angulus,LN G aequalis per 29. Rurfuspo- 
natur D E eidem F G parallela. Erit ergo 
DML, eidem LN Ga?qualis. Quarean- 
guli B L N , EM L a?quales inter fe per 1. 
axiom. Cum igitur fint alterni, erunt reclar 
BC, DE parallela? perzj. 

Prop. xxxi. 

A dato pun8o y daU rettx paraBelamducerc^ 

A pun&o dato A, in datam re#am B C, 
ducaturreftautcunque AF, faciensangu- 
lum quemcunque AFB, cuia?quatisalter- 
nus EAF conftituatur wr23.ad punclum 
A reda? AF. Eruntergo BC, DE paral- 
lelar per 27. 

Prop. xxxii. 

Cuiujcunque trianguli ynolatere produBo^duohminternU<r 
oppofitis ejl Aqualitl O* trianguti tres interni anguli 
duobut retlis ttquaks Junt. 

Extendatur BCmE, pun&o C per 3 r. 
rectaCF, parallela BDducatur. Quo- 
nfam igitur D C in parallelas incidit,al- 
* terni anguli D & DCF arquales erunt: 
& externus angulus FCE intcrno B a> 
qualis perzg. cum re£a BE in eafdem parallelas incidat : & 
^ C cum 



1 
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Mra D C B, DCE fer ij. duobus re&is fint a?quales, trcs 
uianguli anguli , duobus re&is arquales funt. 

Prop. XXXI II. , 

cjtue <equales parallelas ad partes eafdemcomttn- 
gunt, ipfie <equales fjr paraUeU /unt. 

B^- n c Sint parallche & aequales BC, DE coniun- 

c"te re&is BD, CE, ducaturquc B E , qua* 
t cum in parallclas incidat , angulos alrcrnos 
CBE, DEB efficiet fer 29. acqualcs. Ergo 
cum duo latera BC be duobus lateribus DEf^ a?qucntur, 
& anguli di<ftislateribuscontcnti ; bafcs quoquc C E, B D & 
anquTi C E B , D B E a?quales erunt ftr 4. Sunt vero hi an- 
guli, alterni intcr reclas CE, B D. Ergo ipfa? redte paral- 
lela? per 27. 

Prop. xxxiv. 
Parallelogratnmomm Jpatiorwn , tqualia funt inter fe , tjtue 
ex aduerfo latera & angtdi^ atqne dla aquibi/ecat 
diameter. 

\ 

In parallelogrammo ducattir B E , qua? alternos 
angulos efficiat a:qualcs, ut CBE cum D EB,& 
CEB cum D BE/w 29. Itaquc cumduoanguli 
1 CBE ce b duobus angulis DEB dbe «quentur, 
& Iatus B E utrique triangulo commune nt, redfca? 
BC , D E , & B D , C E aequales erunt , & angulus C aa~ 
gulo D , & duo triangula B C E, B D E, xqualia ftr 26 & 4. 
Ergd diameter B E parallelogrammum a?quibifccat. 

Prop. XXXV. 

(ParaUelogrammaJuper eadem bafi in ei/dem paralklis con- 

Jiituta 




'31. 
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yZ/tata rof*/' funt tqualia. [quo ad arcam, non 
quo ad angulos & latera.] 

Supcr bafin BC dub parallclogrammapo- 
nantur D C , & C F. Quoniam D B , E C, 
& FB , GC a?quantur s & DE, BC,& 
FG, BC per 34. etiam triangula DBF, 
ECG, quo ad latera & angulos inter fe a?- 
qualia funt per 4: ablato communi triangulo EHF,rema- 
nebit trapezium DBHE trapezio F H C G aequale per 3 . ax. 
Qupcirca addito communi trjangub BHC, fiet totum pa- 
rallelogrammum B C E D, toti parallelogrammo B C G F a:- 
quale pcr 2. 





. ' , PROP. XXXVI . 

Tarallelogn mma fuper aqualibm baftbutjtp in eijdem f>a- 
rallelis conjlitutafinter fejunt ctqualia. 

Sint parallela? BG, DK & parallelo- 
gramma a?qualium bafium B E , F K , 
ducanturqj DF, EG qua? parallelar 
erunt ^33: parallelogrammum G D 
a?quale erit BE/w 3 . & FK. Eritergo 
parallelogrammum BE parallelogrammo FKarquale/*r 

Prop. XXXVII. 

Triangula fuper eadem baft conJlituta y O* in.eijdem paraU 
lelis y inter fe funt <tquali4->. 

Super bafin CD collocenturduotriangula 
BCD,CGD inter cafdem parallclas B E, 
C D ; puru r to D ducantur rcdaBD E, df pa- 
rallelar rcdtis CG cb , per ^i^Erunt ergo 
parallelograrama CF, CE stqualia per 35. 
Sed horum dimidia funt triangula data,quod DB,DG dia- 

C 2 metri, 
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ir»e r ji, p;i Jlelogramma CF, CE a?quibifecent fer 34. Erg6 
;;angula BCD, CGD jequalia erunt fer 7. axiom. «. 

Prop. XXXVIII. 

Triangula fufer ctqualibus bafxbm in eifdem faraUelis 
confiituta, interfe funt cequalia^. 

Inter parallelas B F, C E triangula BCD, 
FED aequalium bafium CD,DE col- 
locentur 5 pundo D, re<5te IXG, db pa- 
rallela? redis CV^ef ducantur ptr 3 1: Pa- 
rallelogramma GC,HE a?qualia erunt 
ftr 36: Atqui horum dimidia funt data triangula per 34: 
Erunt crgo ha?c inter fe a?qualia fer 7. dxiom. 

Prop. XXXIX. 
Triangula cequalia fufer eadem bajl tsr ad eafdem fartes 
conjlituta^in eijdem farallelis funt. 

Si triangula BCD/EDC ad bafin C D fint ar- 
qualia 5 B E vero parallela? non fuerit , pun&o 
B fer 3 1. ducatur B F parallela C D; & F D. Erunt 
» ergd triangula B C D , F D C fer 37. arqualia. Sed 
ex hypothefi triangulum E D C apquale eftBCDj 
Igitur triangula EDC, FD C ataualia erunt fer 1. axim. 
quodeftabfurdum. Ergd BE parallela eft CD. 

Prop. xl. . 

TrianguU ttqualia fufer <equalibu4 bafibui <y ad eajdem par- 

tes conflituta,<r in eifdem farallelis funt. 

fG Si duo triangula BC D, FED arqualia, 
fuper bafcs arquales C D , D E collocentur; 
B F vero C E parallcla non fuerit : ex B du- 
caiur B G panulek CE$ & G E. Erunt ergo 

ttiao- 
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triangula BCD, GE D «qualia perit. Atqui FED a?- l ( 
qualc pbncbatur B C D triangulo. Ergo peri. axiom. G E D, 
FED «qualia erunt, quod cft abfurdum. Ergd BF, CD 
aprallela» funt. 

Prop. xli. 
Si paralklogrammum cum triangulo eandem bafin babuerit, 
in eifdemq^ paraUelis fuerit > duplum erit paraflehgram- 
mum ipfiu* trianguli. 

T SupereadembafiDE, parallelogrammum DC 
& triangulum D F E collocentur inter eafdem 
parallelas B F , DE ; diameter B E ducatur. 
Triangula BDE, DFE jequalia erunt fer 37. 
Atqui parallelogrammu DC duplumefttrian- 
guli B D E, quod triangula B C E , B D E arqualia inter ft 
fint per 34. Igitur& trianguli D F E duplum erit idcm paralr 
lelogrammum C D per 6. axiom. 

« 

Prop. xlii. 
Dato triarigulo <tcpuale parallelogrammum conflituert^ 
in dato anqulo reblilineo. 

o 

Datur angulus B, & triangulum C D E,cut 
aequalcparallelogrammuponcndum. jEqui- 
bifecetur D E per 10, & fiat EFG angulus 
B a?qualis ptr 25. ducatur pcr 3 r . pim&o C • 
re#a , parallela DE infinitc, & pun&o E, 
rc(fh paralJcla F G , incidens in C H. Erir crgo in angulp 
EFG quidato Bsequalis eft, parallelogrammum FH,con- 
ftitutum arquale triangulo dato: quia paralleiogrammum FH 
duplumcft trianguli CFE ^ 4 t.&CDE eiufdcm trian- 
guli duplum, cum fuper «qualos bafes DF, FE & in ci£ 
dem parallelis collocentur ex 38. Erunt ergo parallelograni- 
mum FH & triangulum CDE arqualia, fer 6 axiom. 




C 5 
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Prop. XLIII. 

1n omni paralklogrammo > compkmenta eorum ctu* circa dia- 
metrum funt parailelogmnmorum , inter fe fmt <equalia. 

c In parallelogrammo E C circa diamctrum B D, 
~ K parallelogramma fint H G, LK; & complc- 
mcnta C F, FE. Cumtriangula BCD, BED 
per 34 a?qualia fint , & FKD, F LD trian- 
gula : fi ha?c ab illis demantur, rcmanebunt tra- 
pczia BCKF, BELF a?qualia/w 3. ax/om. funt vcrd trian- 
gula B G F , BHF a?qualia per 34 , qua? fi auferantur ab a?- 
qualibus trapezijs , remanebunt aequalia complementa CF, 
bE per i.axiom. 

P ROP. XLIV. 

Ad datam reSlam , dato triangulo , <tquale parallelogram- 
mum applicare in dato angulo reEldineo. 

Datur recta A , triangulum B, an- 
gulus C quicunque. Conftituatur 
triangulo B arquale parallelogram- 
mum D F, angulum habens EFG, 
dato C a?qualem per 42. Extenda- 
tur E F in H , ita ut F H acqualis 
ftt redta? A, & D G cxtcnfa, ci a?qualis KG 4 conne&antur 
K H : ducaturdeindc ex K per Fc(iameter,donecincidat in 
DE protra&am in pundto N, aquo re&a parallcla recla? EH 
ducatur per 3 1 , fccans K H protradram in L 5 producatur 
GF ad M: parallciogrammum LF fatisfacit quacnto. Habe- 
bitenim latus FH a?quale data? CA^&HFM angulum,C 
dato : cum H F M angulus GFE angulo a?qualis fit per 15, 
qui faclusefta?qualis C angulo.Eftetiamparalldogrammum 
LF triangulo B a?quale, cum arquale fit complemento DF 
per prtccdtnttm, quoda?qualc fac"tum cft triangulo B. 

. Prop. 
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Prop. xlv. 

T)ato reBilineo, tquale parallclogrammum 7 \n dat$ 

angulo rettilineo poncre^. 

' Datur rcclilineum B E , rcjblutum i n 
-fj 1 triangula CBD , CED,& angulu s 
/ / F,& refta G H h ad cuius punclum G 
■jJi* angulus ponatur , F a*qualis pcr 23 , & 
cmciatur parallclogrammum H K x - 
quale triangulo CBP per 41. Ad KL quoquc, [GH ar- 
qualcm ] applicctur parallelogrammum L M arquale trian- 
**u!o CED. Quoniam GH parallela& a?qualis eft KL,& 
eidmi M N 5 ergo & GH,MN,& GM,HN a?quales& 
parallcla? crumper 33. Erit iraque totum parallelogrammum 
HM, toti re&ilinco BE arquale , latus & angulum habens 
rcdar & angulo datis arqualcm. 

Prop. xlvi. 
^fdata rcEla quadratum defcriber^ . 

Datur recla B C , ex B & C perpenllrculares 

:> I per 11 educantur BD, CE h fintq; Ipfi C B 

a?quales , conne&atur DE. Cum B.&C an- \ 

L_ guli recli fint, BP, CE parallelae crunt per 25. 

B c Sunt vero & sequales. Ergo B C,D E parallel* 
& srqualcs ftr 3 3 , & omnes linea? aequales. Sunt autem & om- 
nes quatuoranguli re<5ti,cum ED,a?quales funt BC, oppo- 
pofitis per 34. Quadratum crgo cft D C per 30. drfin. 

Prop. xlvii. 
h reHangulis triangulis , quadratum quod a latere retlum an- 
gulwnfubtendentedelcribitur^ualccft ijs, qiLtalateri- 
bus reSlum angulii conftituentibw defribitur qmdratis. 

Trianguli B C D angulus C rcclus fit , erigantur fiiper (k 
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gula cius latera , quadrata per 
prAcedentem • ducatur pun&o C 
parallela re&a? DL ftr 31,(0- 
cans K L in M , & iungantur 
CL, CK, BH, DE. Qu,ia 
duo anguli DCB, D C G 
rcdi funt , in dire&um crunt 
GC, CB per 14. eodemque 
modo F C , C D una re<ffct 
erunt. Rurfus , quia anguli 
C D H, B D L jrquales funt , cum fint re&i- fi addatur com- 
munis C D B • fkt totus BDH angulus , toti C D L a?qua- 
lis per 2. axiom. Similiter totus angulus D B E, toti C B K. 
Quoniam igitur CD,^/, sequalia funt HD,</^ ut tcnjlat 
ex defniticnc nuadrati 5 furit autem & anguli C D L , HDB 
hifce lateribuscontenti sequalcs, ut oflcndimus. Erunttringula 
C D L , H D B aequalia per 4. Eft autem parallelogrammum 
C H duplum trianguli H D B ex 41 , cum fint inter parallc- 
las D H , B G & fuper eandcm bafin D H; &para!lclogram- 
mum duplum trianguli CDL, quod unt intcr paral- 
lelas DC, CM, & fupcr candcm bafin DL. Quare «equa- 
lia erunt quadratum CH & parallclogrammum DM per 6. 
gxiom. Eadem ratione oftendcmus xqualia efle quadratum 
E C , & parallelogrammum N K . Quamobrem totum qua- 
dratum K D cx D M , N K parallclogrammis compofitum, 
jtquale cft duobus quadratis E C , C H. 

Prop. xlvu^. 

Si quaJratumquodab uno laterum triangult defcribitur ^quale 
ftt ijs , qtu a reliquis trtangult latetibus defcribuntwr 
quadratis * angulus comprehenfus fub rehquis duobus 
trianguU lateribu<s,re£luseJl. 

Sit triangulum C BD , cuius fuper C D latus, ereclum qiia- 

dratum, 
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dratum, a?qaalefit guadratis Iaterum CB, BD. 
Deindepun&o B linia? C B pcrpendicularis feri r . 
a?qualis B D fer 2. erigatur. conneclatur E C. 
Quoniam igitur CBE angulus reclus eft 5 qua- 
dratumde EC quadratis de EB, BC aequabi- 
tur fer 47. Atqui quadratum de EB quadrato de BD a?qua- 
tur, ob linearum a?qualitatem : Quare quadratum re&a? E C 
quadratis re&arum CB, BD a?quale erit. Cumergoqua- 
dratum de C D eifdem re&arum quadratis a?quale ponatur; 
Erunt quadrata re&arum E C, C D arqualia fer 1. axiom. ergo 
& re&a» ipfo. Quoniam igiturlatera CB,le, latetibusBC, 
£</a»qualia funt, & bafis EC bafi C D, tfienfmefi a?qualis ; 
anguli CBE, CB D a?quales erunt fcr 8. clt autem C BE 
re&us,exconfku&one 5 etgo & C BD rec^us crit. 

V 

FlNIS LllRI PRIMI. 
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ELEMENTORVM 

S E C N D V S. 

"Mmcnfum ufum rcbus Gcomctricis , & humanis commcrcijs adfcit. 
Sumunturcnim pulchra calculi compcndia cx hoc hbro.Surdorum do- 
dcrina admirabilis tota hinc dcpcndct. Algcbraicarum axjuationum ccfo- 
lutioncs, infigni anificio hinc dcducuntur ; quibus nihil humana mcns di- 
uinius, nihil abftrufius, nihil utilius, nihilquc facilius cxcogiurc unquam 
poruit. Quam vim 11. 6c 13. huius cum 47. primi , in Aftronomicis ha- 
bcbant, tum dcmum quivis intdligct , cum in rnangulorum tra&ationcra 
incidcrir, in qua fcmpcr cx tribus notis,ad rcliquorum trium notitiam, 
mcdiante arcuum & chordarom ubula pcrvcnitur. Poftrcmd,ulrima hu- 
iuc omncm figuram rcclilincam irrcgularcm vclctiam plurcs, ad quadra- 
tumacqualc fumma facilitatc rcducit^ut vcrc* aurcus diccndus hic libcr 
molc pcicxiguus, fruihi immcnfus. 

D DEFINI- 
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DEFINITIONES. 

1. Omne parallelogrammum reSlangtdum contineri dicitur 

fub reSlis duabus , qtu reSium angidum compre- 
fyndunt. 

2. h omni paratkkgrammo Jpatio, unumquodlibet eomn, 

qwe circa diametrum tllius Junt pdralkkgrammorum 
cumduobuscompkmentis,Cnomot\yocetur. 

■ 

Prop. i. 

Sifrerint dwt reSU,feceturq. ipfarum altera, in quatcunque 
fegmenta * rtSiangulum comprehetjum fub illis duabus 
reStis , AquaU ejt eis 7 qwefub tnfeSla , e2r quolibet Je- j 
gmentorum comprehetiduntur, reSlangulis. 

Sint re&x A, CD, quarum CD fcccturad 
libitu in F & H. Pua#is C, D, erigantur per- 
pcndiculares C B , DE, arqualcs A conne- 
datur B E, eritq 5 rc&angulum B D, conten- 
iH tum fub A fiue BC , & C D ex i. def». Ex 
F& H, ducantur F G , H K parallelsB C B- 
crunt& inter (e parallela? per 30. i. & per confequcns xqua- 
les. Tria ergo parallelogramma BF,GH,KD, rc&angula 
erunt per 29. 1. &cum arqualia fint toti re&angulo B D, per- 
ipicuum eft comprehenfum fub A , & C D, a?quale eiTe re- 
dtangtilis omnibus quae fub A, & (egraentis CF, FH, HD 
comprehenduntur. ~ 

Prop. 11. 

Si reSla , feSla Jit utcunque ; reStangtda qu<t Jub tota & quo- 

libet fegmentorum comprebenduntur , dtquaha^ funt ei, 

quod d tota fit,quadrato. 

Super rcfta B C > fc& uccunquc in D , quadratum B E col- 

locetur, 
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locetur, pun&o D exciterur ad angulos rc&os^ 
DG, utarcjualis & parallela fit BFj erunrq. 
redangula duo BG, DE per 34. 1. qux cum 
«qualia fint quadrato FC, perfpicuum eft rc- 
ctangula comprehenfa fub B C & tegmentis 
B D , DC, xqualia efle quadrato totius B C. 

Prop. iii. 
Si reSla y fe£la fit utcunque 5 reSlangulum fub tota & uno fi- 
gmentorum comprehenfum, oequale eSt ilIi,quod fub fe- 
gmentis comprehenditur , re£langulo, (sr ifli, quoddpne- 
ditto fegnento defcrtbitur, quadrato. 

Refta C B , utcunque in D fecetur , fupcr 

<* alterutro fegmentorum (five id maius fivemi- 

I nus fuerit) CD, quadratum CE, & ex B, 

I BF parallelaCG erigaturfdonec cum GE 

l in F protra&a coeat. Cum igitur C G, re&a? 

D C D aequalis fit, ex defquddrati , erit re<5tangu- 
lum CF fubtota BC & fegmento CD comprehenfum: & 
quia DE, eadem rationcaequalis cft C D, crit re&angulum 
DF fub CD, DB fegmentis comprehenfum. Cum igitur 
redangulum CF squalefitquadrato CE ckre&anguloDF. 
cuidens eft, redangulum fub C B tota, & fegmento C D 
comprehenfum , sequale efle re&angulocomprehenfofub (e- 
gmentis C D, D B & quadrato di<ftt fegmenti C D. 

Prop. iv. 
Si refla y Je£la fit utcunque^ qttadratum quod a tota defcribi- 
tur, eequale efi Ulis, quJt d fegnentis defcribuntur , qua- 
dratis, <p ei, quod bU fub fegmento comprebenditur, 
reftattgulo. 

Supcr B C , fe&a utcunque in D, quadratum CE crigarur, 

«D 2 &DG 
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& D G parallcla & a?qualis fit B E. ducatur 
B F diameter , pun&o interfeftionis H duca- 
tur LK,parallela&arqualisBC. Liquidocon- 
ftat,quadratafegmentorum BD (nempeL D) 
& DC (nempeGK quadratum) cum redan- 
gulo fub B D , D C comprehenfo bis fumpto 
(hoc eft , EH, HC re&angula) efficere totum quadratum 
EC : quare totius B C , quadratum CE, aequalc eft quadra- 
tjs fegmentorum BD,DC & re£angulo comprehenfo fub 
eifdem fegmentis bis fumpto. 

Corollarium. 

Hinc liquct in quadratis fracijs , parMogramroa ckca diamc- 
trum,cffe quadrata, 

Frop. v. 

Si re&.i ,fecetur in ot^ualia <(sr non azqualia ; rettangulum ftib 
inatqualibus fegmentis tottus comprehenfum , una~ cum 
qttadrato, quod ab intermedta Jettionum, tqualt eii ei, 
quod a dimidia defribitttr quadrato. 

Recla B C , fecla a?quabter in D 5 & in- 
aequaliter in E; fiat rcclangulum EL, 
fub ina?qualibus fegmcntis EC,BE 
comprehenfum. Sit etiam quadratum 
fuper B D ereclum , duda diametro 
B F, ducaturque E H M, parallela B G, 
fecans diametrum in H, & protrahatur LH in K. Quoniara 
ergo EK, NM quadrata funt Ptr coroUarium praccdentis^ com- 
plementa GH, E N asqualia funtper 45. 1. Si addarurcom- 
mune quadratum K E, crit parallelogrammum GE paralle- 
logrammo BN a?quale. pcr 36.1. Igitur GE, DL a?qualia 
inter fe erunt : quibus Cx commune E N apponatur,erit gno- 

qaon MBN reclangulo EL «quaJis.Quocircacumgnomoa 

&qu> 
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& quadratum N M «qualia fint quadrato DGp^, erit & 
rectangulum E L una cum quadrato M N imcrmediar E D, 
eidemquadrato GD sequalc. 

Prop. vi. 

Si reHa^utbifeceturjtriUi reBa quaedamin direHum adijcia- 
tur } reBangulum comprebenfum fub tota a<m adiecla*, 
<sr adieHa , una cum quadrato a dimidia ; tequale eft 
quadrato a linea , qu<t tum ex dirni&a, tum ex adieHa 
. cmpmm^tatiqmmabmadefcripto. 

Rccta B C , a?quibifecetur in D, direde ei 
re&a E B apponatur. Rc&angulum E M 
fiat, comprehenfum fub tota compofita 
[hoccftEC]& adiecla EB [ideftEL:]St 
etiam quadramm G D ere&um fuper E D, , 
& d ucatur B H parallela & aequalis E G 5 & 
diameter EF. Quoniam per conftruclionem , BD a:qualis eft 
LG [hoceft, KH,aut KN:] evidenseft,quod HN,qua, 
dratum fit, quod cum EM redlangulo,quadrato DG sequar 
tur s quare&redangulum GK aequale eft.re&angulo KD, 
[hoc eft D M ] per conftrutltonem. 

Prop. vii. 

Si reHa Jecetur utcunque ; quoda tota,quodque abmofegmen- 
torum,utraque fimul quaJrata,(equalia/untZ^iUi y quod 
bis Jub tota,&diBo ftgmento comprehenditur ,reHaih- 
gulo, illi , quod a reliquo fegmento fit, quadrato. 

i? I J ts Secetur BC utcunque in D, reclangulum fiat 
Lt "1 B K fub D C & B D comprehenfum , defcrib*. 
!Ti 5 tur quadratum CE fuper BC , ducatur D G 
icf^ parallela&*qualisBE,&diameterBF. Quo- 
$:§_ niam igitur gnomoni GBK,unacumquadrato 

D | GK,*qual* 
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GK, apqualeeftquadratum CE^4.fiapponaturcommune 
quadratum D L,eruntquadrata C E, D L , a?qualia re&angu- 
lis LC , ED (quorum quodlibet comprehenditur fub tota 
BC & (egmento BD ) una cum G K quadrato reliqui fe- 
gmenti D C. 

Prop. viii. 

Si reita fecetur utcmque ; re&angulum quater comprehenfim 
fub tota , truno fegmentorum y cum eo y quod a reliquo 
.Jegmento fit , quadrato , dquale efi ei , quod a tota y <&• 
dicio fegmento , tanquam ab una reHa\> defcribitur^ 
qnadrato. 

Secetur BC utcunquein D, apponatur dire&e 
CEaequalis BD. Super compofita BE, qua- 



G K 1 




I 


<- 




1; 







acquales CE, [hoceft, BD] ducanturq^ ON, 
M L parallela? &a:qua!es B E : Patet ergd qua- 
tuor rcdangula B S , C M , F P , H N fa<5h efTe cx tota B C, 
& fegmento BD 5 & quadratum S P , faftum efle ex fegmento 
altero D C : qua? quatuor redangula una cum quadrato S P, 
cura quadratumfupertota BC & adiecla C E ere<5tum,com- 
ponant; quadratum EG fuper compofita BE excitatum, 
quatuorreflanguliscumquadrato S P aequaleerit. 

pROP. IX. : 

Si reHa ftcetur in Aqualta^s* non <tqualia ; quadrata, qtueab vn- 
<equalibus totius fegnentis fiunt , Jimul duplicia funt, 
eius , quod a dimidia , em 7 quod ab intermedia 
fetlionum fit , quadrati. 

Re&a BC, fecetur aequaliter inD,& ina?qualitcr in E , ad 
angulos reftos D F ere&a , sequalis cum B D , ducantur F B, 

F C. Quo- 
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FC. Qupniam triangula BDF, CDF 
ifofchelia funt , ad bafin anguli per 5. 1. 
arquales erunt. Sed BDF angulus reclus 
eft,quemadmodu & C DF. Ergd per 3 2. 1 . 
* » £ c angulus DBF (emireclus erit , ut & 

DFB, DFC, DCF : quicum DFB 
iun&i re&um efficient angulum B FC. Excitetur E G adan- 
gulos re&os donec fecet re<5fcam F C in punclo G, a quo G H 
ducaturparallela&a?quaIisDE. Conftatetiam G E aequari 
EC (angulo GEC re&oexiftente&ECG femirefto quem- 
admodum& EGCJ per 6.1: eadem ratione HG, a?qualis 
eft HF: ducatur BG. Qupniam per 47.1. quadrata de BE, 
EC five EG, quadrato de BG a?quantur 5 hocveroquadra- 
tis de BF, FG : & quadratum de BF quadrati de BD du- 
plum eft • quadratum verd de F G duplum quadrati de H G 
five de D E : liquido conftat quadrata ina?qualium fegmen- 
torum BE, EC fimul fumpta duplicia efle,& eius, quod a 
dimidia BD, & eius, quod ab intermedia fe&ionum DE 
fit,quadrati. 

Prop. x. 

Si retta aquibijeeetur y adijciatur autem ei in reSlum, quApiam 
reBa ; quod d tota y cum adieBa y <&r quod ab adiefla, 
' utraqne quadrata fimul , duplicia Junt , & eius y quod d 
dimtdia, tsr em, quod d compojitaex dimidia Ksrad- 
iefta tanquam ab ma reSla y de/criptum Jit y quadrati. 

T 

t G Re£a B C a?quibifecctur in punclo D, 

a quo ad angulos reclos D F arqualis 
D B erigatur , & apponatur C E in di- 
redhim redte B C. nat re&angulura DG, 
& ducantur FB , F C. angulus B FC 
icfius eft(utpotcexduobus fcmirediscompofitus) m prt- 
ccdmti* Prouahantur G E , F C , donec coeant 10 H. Erit 

CEHttiau- 
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CEH triangulum , rctfangulum , & Ifofchclc : quia FCD 
femireftuseft per conflrutlionem • huic vero ECH arqualiseft 
ferif.i* Sed CEH re&us eft per 13. i. Ergo EHC femi- 
re&us per 32. 1. qui & arqualis cftGFH angulo. Ergo GF, 
£H sequalesfunt per 6.1. ducaturBH. Quia/w 47.1. qua- 
dratumde.BH 5 quadratis de BE, EH, fiveEC aequalecft, 
& idcm a?quale quadratis de B F , F H 5 & quadratum dc B F, 
dupium quadrati dimidia? B D; & quadratum de F H duplum 
quadrati de FG (hoceft, D£,qua?dimidia eft cumappo- 
nta. ) Quadratum totius & appofita? B E cum quadrato appo- 
fita? C E five E H duplum eft quadratorum.dimidia? B D, & 
dimidix cum appofita DJE. 

Prop. xi. 
Datam re&am fecare , ut comprehmfum fub tota y trdtero 
fegmentorum retlangulum, oequale fit et , quod 4 rdiquo 
Jewnento fit , quadrato. 

Data re&a fit B C fuper qua quadratum 
d B D erigatur , xquibifecetur E B in F, 
1 ducatur FC. & cxtendatur EB ad G, 
L donec FG, sequalis fit F C : fuper B G, 
quadratum BK defcribatur, <& KH ex- 
r tendaturinL. Quoniam redangulum LG 
comprehenfum fub tota BC &appofita 
BG tanquam una recla EG, fcappofita B G five GK cum 
quadrato dimidiae FB ; quadratode FG, [hoceft FC,]*- 
quatur/*r<5. Quadratumverdde FC quadratis de F B,BC 
«quatur per 47.1. dempto communi quadrato FB, relinque- 
tur re&angulum LG, xqualede BC quadrato BD: ablato 
rurfus comrnuni rectangulo B L , remanebunt re&angulum 
DE,, & quadratum HG inter fe a?qualia. 

P ROP. XII. , 

h ambligonijs triangulis quadratum quod fita latere angulum 

obtufum 
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ohtufum fubtendente, marus esl quadratU qu& fiunt a 
latertbus obtufum a?igulum comprchendcntibm > reftan- 
gulo bis comprehcnfo , <sr ab uno laterum qu& fwtt circa 
obtufum angulwn > in quod, cum protraElum fuerit^ca- 
dit perpendicularis, <tsr ab affumpta exterius linea 7 fub 
perpendiculari prope attgulum obtufum. 

Sit ambligonium B C D, cuius C angu- 
lus obtufus fit , extendatur latus B C in 
E doncc perpcndicularem cx D caden- 
temexcipiat. Quoniamde BD quadra- 
tum,quadratis DF,BH a?quatur,& qua- 
dratumde CD, quadratis DF, CG a> 
quatur fer 47.1. euidens cft, quadratum 
de B D , quadratis D F , C G, C L, qua? 
fiunt a lateribus DC, CB ootufum angulum comprchen- 
dentibus , maius eflc re&angulo bis comprehcnfo [_ nempe 
KG,KL] & ab uno laterum [ut B C] qua? runt circa ob- 
tufum angulum ; in quod B C cum protraclum fuerit in E, 
cadit perpendicularis DE, &abafTumpta exterius linea CE, 
fub perpendicuiari prope angulum obtufum. Nam fiatqua- 
dratum BH,&ducatur perpendicularis CK, fiantque qua- 
drata C L , C G : perfpicuum cft, quod G H, a?qualis fit BC, \ 
& LM, CE. Re&angulum itaque K G lineis, BC, CE 
a?qualibuscomprclienditur, ut & K L. 

Prop. xiii. 

hi oxygontjs triangulis>quadratwndlatereangtdwn acutum fub- 
tendente 7 minusefi quadratis y qu<£ fiunt d lateribusacu- 
tum angulum comprehendcntibus , reBaugulo bis com- 
preheujo <jr ab uno laterwn , quA funt circa acutwn 
angtdum > in quod perpendicularis cadit , <sr ab af 

1} fwnpta 
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fumpta interius linea fnb perpendiculari prope acutum 
angutum. 

Oxygoniumfit BCD, fubtendat BD 
angulum acutum C,ex D cadat perpen- 
dicularis D E fuper B C , & quadratura 
BG fupereandemerigatur,extenfaDE 
in H fiat quadratum FE fuper BE po- 
fitum. Liquct tx 47.i.quadratude BD, 
quadratisde DE,EB a?quari. Sedqua- 
dratum de B C , ncmpe B G multo maius eft quadrato dc 
BE, [hoc eft, EF ] gnomonc CHF j & quadratum de 
D C longe maius eft , quadrato de D E h quadrato dc E C, 
(hoc eft FK, quod nos ponimus defcriptum efle fuper FL 
a?quali E C. ) Sed rc&angulum E G comprchenfum eft fub 
CG five BC & EC, quaeinterangulumacutum C,&per- 
pendicularem iacct. Eft&altcrumreclangulum MH fubeifc 
demlineis comprehcnlum,cum H L,a?qualisfit BE, &K L, 
LF & L F, E C ptr conjlrucliontm. Ergo & H K a?qualis BC, 
& M K, E C. Quadratum itaquc dc B D minus eft quadrato 
de B C , & de C D , duobus rcclangulis E G, M H. 

Prop. xiv. 
Dato retlilineo <equale quadratmn conjlituere^ 

Datum re&ilineum A fit , cui pa- 
ralltlogrammum in dato redo an- 
gulo a?quale ponatur ptr 45.1. &fit 
C D. extendatur CB in E,itaut 
B E, B D a?quales fint,a?quibi(ecetur 
EC in F, a quo tanquam centro, 
femicirculus E G C defcribatur & producatur D B doricc in- 
cidat in circumferentiam, & ducatur G F. Quoniam igitur 
EC ie&a eft a?qualiter in F, & ina?qualiter in B; rectangu- 
lum fub C B, B E comprehinfum cum quadrato de B F, qua- 

, drata 
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dratodeFE [autde GF fuo*qua!i3 a?quabitur^r5. Sed 
& quadratum de G F xquatur quadrato de G B & B F (an- 
gulo GBF per conftru&ionem re&o exi/tente ) Euidens eft 
rc&angulum C D fiib CB, BE cum quadrato de B F arqualc 
etTe quadratis de GB, BF. Ablato quadrato communi de 
BF, redtangulum CD &quadratum de BG interfe a?qua- 
buntur. 

FlNU J ECVNDI. 

• ■ 

EVCLIDIS 

— » r* 

ELEMENTORVM 

TERTIVS. 

/ r 

ABfolutiflimac pcrfcdifliiiucquc fignrae proprietates & naturam ex- 
plicat hic libcr, quo criam nominc rcliquis duobus prscfcrendus,cum 
Scientutrum frtfttnti* ex 'fuhiethorkm dignitate fendett* Vtilis adchorda- 
rum arcuumquc in circulis praecifionem , cum aiu fit tngHlorum , eadem 
muoqut trcuHm & chordarum inter fi ratio. Contatt us & intcr fcctioncs duo- 
rum circulorum, itcm diametri aliarumquc lincarum in circulo dudtarum, 
indolem cxponir. Qupmodo duo pun&a in corporc folido oppofita inve- 
nianrur,declarat. Inrtrumcntorum A(lronomiae,ali)fquc artibus infcrvcn- 
tium, compofitioncm haud parum iuvat. 

DEFINITIONES. 

1 . JEquales circuU funt , quorum diametri funt <equaks y tvel 

quorum, qu& ex centris,reEldi <equales funt. 

2. fycla circulum trangere dicitur , qu<t cum circulum tan- 

gat 9 fi producatur , circulum non fecat. 
' 3 . Circuli fefi mutuo tangere dicuntur ; qui fi mutub Lvjgcn- 

tesffefe mutuo non ficant. 
-* - E % ' s 4. h 



Digitized-by Googli 



$6 evclidi s 

4. h circulo dquatitcr dijiarc a centro relU dictntur, cum pcr- 

pendiculares y qu*t a centro in ipfas cadunt y Junt<equ4- 
les. longius autem abeffe iHa dicitur , in quam maior 
perpendicularis cadit. 

5. Segmentum circuli figura efl , qu& fub reSla & circuli 

peripberia comprchenditur. 

6. Segmenti anguhts efi } qui jub reEta <ur arcu comprehen- 

ditur. • 
7- Jnfegmento angulus eft, cum in fegmenti peripberia fanu 
ptum fuerit quodpiam punclum&ab ilio interminos 
eius recldy qtue fegmenti bafis eft, adiunft<t fuerint 
refla: is, inquam, angulus ab adiunltis UlureEtis 
comprehenfus. 

S. Cnm angulwn comprefondmtcs reftd tine<e aXtquam affu- 
munt peripbmam , iUi angulus infifiere dicitur. 

9. SeHor circuti eji y cum ad centrwn cius confiitututs fuerit 

angulus i comprehenfa nimirum figura, <sr a reftis an- 
gulum continentibus a peripberia abillis affutnpta. 

10. Similia circuti fegmnta funt, qtut apigulos capiunt aeqm^ 

les, aut in quibus anguli inter fe funt tquales. 

PROP. I. 
Dati circuli centrum inVenire-,. 

Incirculo dato,re<fra BC ducatur, quaa?qui- 
bifecla in H , punclo fe&ionis perpendicularis 
erigatur utrinque terminatain peripheria, quar 
aequibifecetur in F : fi f centrum circuli non 
fuerit ponatur G effe, &ducantur GB, GH y 
GC. (^niamergdBHjCHinterfcapquan- 

tur,fc 
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tur, & HG utri^ue cocamunis eil, & bafcs B G, G C inter 
ft arquales (utpotea centro duc"ta?) anguli quoque BHG, 
C H G a?quales erunt per z.i. ideoque rcc*ti. Erat autcm & 
angulus B H F ex conjlruclione rec*tus. Ieitur anguli BHF, 
BHG pars 6c totum a?quales erunt,quod eft abfurdum. Eft 
ergo F verum circuli centrum. 

( Corollarium. 

Si recJa reflam ad angulos reclos in circulo dqwbifecetjn fecsnfc 
centrum erit circuli. 

PROP. II. 

Si in circuli peripheria duo qtutlibet puntla Jumpta fuerint/eftd 
qtue ad ipfa adiungttur , intra circulum eadet. 

Qua?libct punc"ra B, C in circula dati peri- 
pheria fumantur,fi ex B in C dudta rccra non 
cadit intra circulum , extra cadat, &fit BDC. 
Invento F centro per i. ducantur FB, FC 
& F D qux (ecet circumfcrentiam in E. Quo- 
niam crgo FB, FC latera arqualia funt,cum 
a centro ducantur,anguli per 5 . 1 . F B D, FCD 
atquales erunt. Eftautem FDB,angulo FCD maior/tr 16.1. 
Igitur & F B D angulo , maior erit idem F D B angulus. 
Quarere&a FB maioriangulo FDBoppofita, [hoceft,rec"ta 
FE fibiarqualis]maiorerit^r 19. 1, quamrefta FD minori 
angulo D B^F oppofita, pars quam totum , quod eft abfur- 
dum. Non ergo recla ex B in C duda, extra circulum ca- 
det, fcd intra. 

Prop. iii. 
Si in circsdo retla qtutdam per centrumextenja,quandam non 
< per centrum extenfam <equibifecet ; ^radangulos retlos 
ipfam fecabit. Bfiad an«ulos re&os eam Jecat , eam 
quoque dquibifecabit. 

Iq circulo refo DE per centruna G extcnfa, reclam BC 

£ 3 non 
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non pcr centrum cxtcnlara afquibifecetin F, 
ducanturq; G B , G C. Quoniam duo trian- 
gula a?ouianguIa funt, ergo & G FC, GFB 
anguli a?quales, & perconfequens refli. Sit 
deinde B C , recfta D F fcda ad angulos rc- 
£os. Quoniam ad bafin anguli B & C funt 
a?qualcs,& G F C, G F B quoque per hypothejin^ & latera G B, 
GC funt a?qualia 5 Etiam reliquus angulus rcliquo angulo 
arqualis crit & latera latcribus per 26. 1. quare & BF, F C 

acqualcs. 

» 

Prop. iv. 

Si in circulo dtue fe reB<t mutub interjecent, non per centrum 
extenje ^fefe mutuo non dquibifecabunt. 

Rcvfte B C, D E in circulo fefemutudfecent 
in F. centro G ducatur G F. Quia crgo pbni- 
|£ tur G F re&am B C a?quibifecarc in F, fecabit 
cam ad angulos rc&os per 3 . Eadem rationc 
D E fccabitur, cum ponatur a?quibi(ecari in FI 
Quare re&us angulus G F E y re&o angulo 
G F C arqualis erit, pars toti, quod cft abfurdum. 

Prop. v. 

Si duo circuli Jeje mutub fecent, non erit 
illorum idem centrum. 





Duofe mutuo circuli feccnt in B & D:fi 
A centrumeftamborum 5 ducatur AB, AE, 
A C : erunt ergd tres illsc redbe peris.def.i. 
a:quales, pats & totum, quod eft abfurdum. 

1 

Prop. 
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Prop, vi, 
Siduo mculifefe mutub interius tangant , eorum 
non erit idem centrum. 

• • 

Tangant k circuli intcrius in B» fi C utriuC 
que centrum faerit , ducte CB,CE,CD, 
xquales erunt, pars & totum , qnod eft ab- 
furdum. 

Prop. vii. 

Si in diametro circuli quodpiam fumatur punEtum quod circuli 
centrum non fit , ab eoque punElo in circulum qudtdam 
retl<* cadant • maxima quidem evit ea, tn qua centrum, 
minima <verb reliqua • aliarum ^verb propinquior illi, qiut 
per centrum ducitur , remotiore jcmper maior eFl. T>ua 
autetnfolumrecl* dquales ab eodem puntto in circulum 
' cadunt ad utrafqut partes minim* Vel maxinue. 

In diametro CD , cuius centrum A fit, fu- 
matur punctum quodcunque B , pra?tcr ccn- 
trum,aquo cadant in circumfercntiam quot- 
cumque linca; BE, BF, BG, ducanturque 
femidiamctri A R, A F, A G. Quia duo latera 
AE, AB , latcre BE maiora funt per 20. 1. 
BC vero duobus illis arqualis eft; erit BC 
maior quam BE &quam BF, vel BG vcl BD. QuareBC 
maximaeftomnium quacex B in periphcriam cadunt, cum 
perpetuo ajqualis fit duobus triangtili lateribus. Deinde, quia 
latus G A duobus lateribs B A , B G minuseft, GA vero 
A D aequalis ; erit quoque AD mirior duobus BA, BG, 
Communi BA dcmpta, remanebit adhuc BD minor quam 
B G, &quam BF, BE, BC Quarc BD minima omnium 

cftquas. 
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eft quap ex B in circumferentiam cadunt. R urfiis, cum E A, 
4 b arquentur F A tb^ angulus vero E A B angulo F ABma- 
ior eftjbafis quoque EB bafi FB maior erk pcr 24,1. &fic 
confequenterFB, maior GB.&c. Fiatangulo BAG,altera 
partc, angulus BAH sequalis du&a BH. Quia anguli a> 
quales funt,& latera circa arquales angulos aequalia, rcctx G B, 
H B inter k a?quales funt ptr 4. i. cx utraquc parte lina? mini- 
marBD, velmaxima? BC. Iamfiex B lupra H re<5tecadat, 
maior erit quam BH, quia maximec B C vicinior cft: 11 in- 
fra,minor: quiaremotiorcft a maxima, & vicinior minimae 
utoftcnfumcft. Nullaitaqucaliaabcodempunclo B du&ahis 
BG,BH tfqualis cfle poterit,quarefola?illa: a?quales fucrint. 

* 

Prop. vrn. 

Si extra circulum fwnatur punHum quodpiam, ab eoque puntl$ 
adcirculum qiudam retl<t ducantur^quarum una quidem 
jper centrumtranfeat^reliqudt Vero ut libetiin pcripberiam 
caVam cadentium reflarum maxima ejl illa^quat pcrcen- 
trum ducitur; aliarum autem propinquior ei y qu<t per cen- 
trum tranfit, remotiore fempermaiortsl: inconVexam 
Hjerb pcripberiam cadentium retlarum minima quidem 
ejl illa^Utt inter puntlum & diametrum interponitur > 9 
aliarum autem, ea,qu<t propinquior eftminimd, remotlore 
femper minor c&. Dwt autem tantum retl* aequales ab 
fo punilo in ipfum circulum cadunt , ad utrafque partej 
minimit *vel maxim*. 

Pun&o A extra circulum, linea? circulum fecan- 
tes ducantur,quarum A D per C centrum tran- 
fcat , reliqua? A L, A K, A H, utcunque ; ducan- 
" xur etiam femidiametri CI,CP,CE,CH, 
CK,C L. Quoniam igitur duabus C A, C L 

aequalis 
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«qualis AD eft, maior erit A L re<5te, per 20.1. Et quia 
if,CL a?quanrur c 4 CK • angulus vero AC L angulo 
A C K maior eft • ba/is quoque A L bafi A K maior erit 
ptr 24.1«. & fic de reliquis. Rurfus quia A I , C I, funt A C 
jnaiores;ab]atis CB, CI a?qualibus,relinquetur AB minor 
quam AI • & fic A F quam A E. Et quia inrra triangulum 
AF C dua* rcdta? I A, I C ab extremitatibus Iatcris A C du- 
cuntur, qua?minorcs funt,quam F A, FC ptr %uu a?qualt- 
bus CI, CF demptis, rclinquetur AI minorquam AF, 
ita quoquc de ca?teris. Poftremo A C I angulo, A C G an- 
gulus a?qualisponatur,du<5*a G A. Quia anguli & latcra a?- 
qualia funt, bafes quoque A I , A G a?quabuntur : nec alia? 
dua? recla? hisa?quales poni poflTunt, rcmotiorcs cnim longio- 
rcsivicinioresjbrcviorcs crunt, ut demonftratum eft. 

Prop. ix. 
Si in circuh acceptum fuerit puncium aliquo^ab eoque punfio 
ad circulum cadant plurts quamdtue retttt <equaleS}ac- 
ceptum punBum centrum ejl ipfius circuli. 

A pun<5h> accepto B plurcs rc<5ta:, B A, BC, 
B D, a?quales inter fe in circumfcrentiam ca- 
dant : du<5ra C D aequibifecetur in F. Qyo- 
niam duo triangula B F D, B F C a?quiangula 
& redangula funt , ptr 8.1. re<5h F G fuper 
C D , ad angulos re&os collocata crit , & in 
eadem F G ccntrum erit circuli ptr 3 ; & a?auibifc<5ta AC, 
du&a EBH, contenebitin fc centrum circuli. Iarr^quia B 
Gomraune intcrfcdionis punftum rcdiarum F G , F H cft, 
crit & B ccntrum circuli. 

Prop. x. 

Circulns circulum in phcribm^ quam duobm, 
pwtclis non /ecat. 

Dua? fc periphcria: in tribus (fi fleri potcft) pun&is BCD 

F feccnr, 
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feccnt, du&a? C B, C D arquibifeccn- 
tur in E & F , e quibus perpendiculares 
ere&i FK,EH. communisiedtio G ccn- 
trum crit duarum circumferentiarum fc 
fecantium, quod eft contra j. 



Prop. xi. 

Si duo circuli fefe intm contmgant, atque accepta fuerint eo- 
rum centra 5 ad eorum centra adiunSla retia pro- 
(hi8a,inconta£tuMcirculorumcadet. 

* 

Duo fe circuli interius pun&o D tangant; B 
centro maioris, BD ducatur. Si in hac recla 
minoris centrum non fuerit, ponatur efle in 
C,ducaturquc BCEF,erunt CE,CD 
*quales ; & CD,CB arquales EC, BC. 
Sed DC,BC roaiores nint , quam D B, 
perio.i. BE ergdmaior, quam BD fuerit: hocverofalfum 
eft : quia B E pars de B F , qua? a?qualis cft B D • procedunt 
cnim ab eodem centro B, & fecant eandcm circu r ' 
D F ftr conftn$&h»em. 




pROP. XII. 

Si duo fe circuU exterim contingant , re £ia y fuad cerf- 
tra eorum adiungttur , per contaHum tranfibit. 

Tangantfc circuli in B, fi recla,qua? 
corum centra iungit, non tranfit pcr 
B,fit CD, ducatur CB, DB, qu* 
cum maiores fint,quam C D ftr 10.1. 
[funt autem reda? CB,CE,& DB, 
DF (cum C & D ponantur centra circulorum)a?quales] erunt 
& re&a? EC, FD maiores quamtota re£a CD, quod ma- 
nifefte fajfiim cft» 

Prop. 
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Prop. xiii. 



4? 



Circulus drcuhmnon tangit in pluribus pun£lis,qtwn 
<vno y ft\>e intHS,five extratrangat. 

\ Si ciuo fe circuli tangant interius in duobus 
j punelis (fi fieri poteft) B,C,non habebunt 
) 7 idem centrum per 5. fint ergd centra A, D, 
yc duita AD, qua? produ&a in punclumcon- 
taclus B cadetfcr u. ducatur & AC qna? 
«qualis fit AB , & D C a?qualis D B, a communi centro D 
duda?. Quiaergo DB, DC arquales funt , & AD com- 
munis, erunt a?quales recla? AC contra 20.1. 

Si exterius fe tangant duo circuli in E & F 
illorumque centra GH fuerintj tranfibit 
GH perconta&um E ; atqueper ¥,per 12. 
Erit ergo G E H a?qualis G H contra 20. u 





Prop. xiv. 

xvio tequdes refU aquaHter diflant a cen- 
trq. Et qu& dtqualiter diftant acen- 
tro } aquales funt inter Je. 

In circulocuiuscentrum F fit, a?quales rc<5ta? 
BC, DE ducantur: cadant pcrpcndiculares 
FH, FG ex F, quaeredfcas BC, DE in par- 
rcsa?qtiales fecabunt f& 3. ducanttirctiam F R, 
FD. Quoniam fa^.i.quadrar:*. dc B F, d f 
quadratis de B H, F H, & dc dg % fg arquan- 
tur: duobus afqualibus dc BH, DG ablatis rclinquentur 
a?qualia quadrata dc FH, FG: aequaliter crgo HF, GF di- 
ftant a ccntro per 4. defn. 




F 2 
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PROP. XV. 




h circulo, maxima quidem linea ejl diameter: aliarum autem • 

propinquior centro , remotiore femper maior. / 

. ■ < 

Sit DE diametcr,centrum A , cui viciniorfit 
NF,remorior M H. ducantur perpcndicula- 
res AB, AC. quia MH rcmotior eft a centro, 
quam N F, erit AB minor,quam AC per+. 
def. a qua A I afqualis A B abfcindatur , atque 
pcr I educatur pcrpcndictilaris K G qua? N F 
a?qualis cft per 14. conneftantur A K , AM, 
AG, AH. Quoniam AG, AK maiores funt quam GK 
per 20.1. arquales autem diametro: erit diametcr DE maior 
qu£m GK, & fic de carteris. Et quia latera A K, A G 9 Iateribus 
AMjAH a?qualia funt , & K A G angulus M A H angulo 
maior eft : crit K G maior quam M H per 24.1. atque ideo 
N F, ajqualis K G maiorquoque crit, quam M H. 

Prop. xvr. 
QtLt ab extremitate diametri cuiufque ctrculi ad angtdos reclos 
diicitui • > extra ip/utp circulum cadet; & in hcuminter 
ipfam reElam , peripheriam comprehenfum , altera 
reBa non cadet : <r femicircuhanguhu, qmVts acuto te~ 
Bilineo maior e/i, reliquus autem miner. 

Sit A centrum y B C diameter, ad C criga- 
tur pcrpcndicularis : qua? fi intra circulum 
cadat ut GC, du<5ta GA erunt ACG, 
A G C anguli aequales per 5.1. Sed A C G 
re&us eft. Ergo& A GC contra 17.1. non 
ergo cadet intra circulum, fed extra,qualis 
cft D C Deinde , fi inter D C & circumferentiam, ex v C 
r*&a cadat E C, ccntro A perpendicularis agatur A F, fecans 

circurav 
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rircumfcrenriam in I , angulo A F C ie3oexiftente, AC, 
[hoc eft, AI, ei a?qualis] raaior quam AF fiierit per 19. 1. 
pars qaam rotum.non ergo cadet reda alia jntcr D C & peri- 
pheriam. Patet igitur angulum f cornicuklrem diclum] fub 
diametro & peripheria comprchenfum maiorem cflfe quovis 
acuto re&ilineo: &alterum inter tangentem D C &circunv 
ferentiam contentum quovis acuto minorem efle. 

Corollarium. 

Xtfla ctrcnlum tangens in unico illo extrtma diametri punSio 
tangit. 

Prop. XVII. 

Jdato pun&o reclam ducere, qu<e datum 
tangat circulum. 

• r 

Punftum datum Bfit, circulus CE, centro 
A ducatur AB,fecansperipheriamin C.cen- 
tro A intefciallo A B , circulus B D defcriba- 
tur.pun&o C adangulosrectos CD erigatur, 
incidens in circumferentiam , iunganturquc 
A D , E B. Quia ergo duo latcra B A , e a 
duobus AT>, cd arquantur , angulus vero A communis eft, 
erunt bafes BE, C D a?qualcs, & reliqui anguli reliquisan- 
guhs,nempe ACD, A EB. Sed ACD rcftus eft, & CD 
tangit circulum datum punfto C per corol. prioris. Ergo & 
AEB re&us cft,& BE quoque circulum tangit, quod crat 

facicndura. 

t 

Prop. xviii. 

Si reBa qmptam circulum tangat , a centro autem ad cottta^ 
clum adtungatur recla qudJatn • qu& adtuntla juerit,ad 
ip/am contingentem perpendteularis erit. 




TJangat DCwcfcl^min C, ccntro A ducatur A C. Si ACD 

F 3 angulus 
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g c «igulus re£us non fucrit, erigatur alia , & fit 
"N D A , fuper D C ad angulos re&os. Quia ergo 
/\1 \ ADCanguiusreauseft,AC,Choceft,Ai] 
l ^ } maior fuerit quam A D ftr 19. 1. pars toto, 
\^^y quod eft abfurdum. 

w 

Prop. xix. 

Si reSla audpiam circulum tetigerit , a contaElu autem retla 7 
- ad angulos reHos ipfi tangenti excitetur , in excitattu 
erit centrwn circuli. 

Si re<5h BC circulum inpun&o B tangat,aquo 
B D perpendicularitercrigatur : qua? fi centrum 
j non contineat,fed in E fuerit, ducaturEB,qua? 
/ j perpcndicularis erit ad BC per 18. Ergo reftus 
^ angulus EBC rcftoABC a?qualis erit, pars 
* toti, quod eft abfurdum. 

0 

Prop. xx. • 

/// circtdo angtdmadcentrtmduplm efl anguli ad peripberiam^ 
cumfuerit eadem peripberia bafis angtdorum. 

Super eadcm bafi EF angulus ad centrum 
EIF fit.angulusadperipheriam EAF. Quo- 
niam triangulum A I F ifofcele eft , & exte- 
rior angulus BI F aequalis eftduobus I AF, 
I F A per $3.1. crit B I F angulusduplus an- 
guli I A F ; & cadcm de caula B I E angulus 
I A E anguli duplus . Totus crgo E I F totius E A F du- 
plus erit . Sed 11 centrum extra lineas fuerit , & in angulo 
E C F ducatur C I D. Angulus externus D I F duobus in- 
ternis I C F , I F C a?qualis cft ; ergd & duplus anguli I C F. 
Sic & DIE anguius duobus ICE, IEC «quaiis,dupius 

erit 
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crit anguli ICE. Si crgd duplus DIE a duplo DIF tol- 
latur, & fimplex ICF a fimplici I CF 5 rclinquetur EIF 
dupIusreliquiECF. 

Prop. xxi. 

* Jn circulo, qui in eodem Jegmento Junt anguli, 
inter fe funt <tquales. 




Segmentum circuli fitBDEC', anguli in 
eo fint D & E conne&antur B C , & centro 
A ducatur AB, AC,quia D angulus, dimi- 
dius A anguli eft, & E eiufifcm A dimidius 
ftr 20. erunt D & E anguli inter fe *qua- 
les ptr 7. axim. 

Prop. xxii. 

Quadrilaterorum in circulis defcriftorum anguli, qui 
exadverfo,duobnsreEtis funtitquales. 

In circulo quadrilaterum B C ED infcriba- 
tur, ducanturque BE, C D. Anguli DBE, 
DCEseauales funt, &EBC, EDCcum 
fint in eodem fegmentb ferzu Totus ergo 
D B C angulus, duobus CDE, ECD *- 
qualis eft : quare & totus D B C cum toto 
DEC anguloduobus re&is arquales erunt jper 32.1. Eadem 
eft de angulis B D E , B C E demonftratio. 

Prop. xxiii. 

Super eadem retta, duo circulprumjegmenta fimilia, faequa~ 
lia,non conflituenturad eafdem partes. 

Super eadcp rcfta AB fimilia & inaqualia [fi ficri potcftj 

arcuto- 
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circulorum fcgmenta AIB, ACB 
tuantur , ducaturquc AC intcriorcm circum- 
fcrentiam fccans in I & connec^antur BC, 
'* B I. Anguli C & I aequales erunt fer ic defi. 
quod eft contra 16. 1. ~ 

PROP. XXIV. 

Super aqHiilibu* retlis ,Jtmilia circulorttm fegmenta, 
Junt interfe <£qualia->. 

-Supcrredlis AB,EB arqualibuscon- 
ftituta finta?qualiumcirculoru fcgmen- 
ta ACB,EDB ; Anguli C & D ae- 
cjualeserunt/w 21. Etfuper EB fimi- 
lealiud fegmentum EIB [fifieri poteft] ponatur ; paudol 
quo interfecaturcircumferentia EIB refta BD-ducaturFI. - 
Quia fcdtiones fimiles funt, angulus I angulo C aequaliserit 
crgo&angulo D , quod eft contra 16. 1. 

pROP. XXV. 

■ ■ g 

Circuli fegncnto dato , defcribcre circuhm^ 
cnius efl fegmenUim. 

Scgmcntum datum B D C fit , in quo duac 
qua?cunque linea? , ut BD , CD, utcunque 
ducantur non parallcla?,qua? a?quibifecenrur in 
pun&o E & F, e quibus perpendiculares EG, 
FG crigantur. Patet/*r 1. ccntrum induobus 
illis pcrpcndicuhribus cfTc,nempe in pun&o communi G. Po~ 
tcrit ergo cx centro G intervallo CG circulus perfici, cuius 
BDC datum fit fegmcntum. 

4 

P R O P. XXVI. . 

h aqualtbus circulis , dquales anguH itquahbm peripherus 

infijlunt, 
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injiflunt , five ad centra , five ad periphe, 
infifiant. 

Duo circuli aequales fint,& ad cen- 
tra A, B, & ad circumfercniias C, 
D , inter fe anguli sequales fint; 
AE, ag lincis BF bh a?qualcs , 
angulos comprehendcntes arqua- 
les, funt- a?quales ergoeruntredhe 
E G, F H /W4.1. Deinde quia C , D , anguli ajquales funt 
ftr 20. fegmenta circulorum ECG,FDH ftr 10. defin. fimi- 
lia emnt. Sed fegmenta ECG,FDH fuper redas a?quales, 
EG, FH intcrleaequales funt peri^: fegmcntaergoreliqua 
ut & peripheria? EKG, F LH arquales erunt. 

■ 

Prop. xxvii. 
h tqualibus circtdis , anguii , qui tqualibus periphertjs infu 
fiunt inter fe <equaks , five ad ccntra , Jhe ad periphe- 
rm ccnfiituti in/ifiant. 

In a?qualibus circulis aequalibusperi- 
pherijs EF, GH, anguli aequales 
C, D, infiftant. Siadcenmiman- 
\^£<KC gu!usB,angulo EAF minorfuerit, 

reddatur hiceia?qualis^r 2 j . 1 .du<5la 
AK. Circumferentia ergd EK, circumferentia? GH a?qua- 
lis fuerit ptr 26: fed ex hypothcfi EF a?qualis crat G H. ergo 
E K axjualis erit E F , pars toti, quod eft abfurdum ; non ergo 
inaequales fuerint, ergo&horum ad centrum angulorum fub 
dupli C, D ptr 20. a?quales crunt per 7. axiom. 

' Prop. XXVIII, 

h Aqualibws circidis^quahsre&Jtpquales peripheriM anfcrtfat- 

maiorem quiJem maiori, minorem asttemminori. 
In a?qualibus circuirsduarre&a?Tcquales BC, DE fint, con- 
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tris A,F,re<SHs AB, AC,FD, 
FE duftis, duo triangula arquian- 
gula & aequalia crunt per s. i . quarc 
4 A, F anguli aequales ; ergo & pcri- 
phcria? quibus infiftunt, a?qualcs 
crunt ptr 26 5 qua? a totis a?qualibus ablat* , rclinquuntur ae- 
quales EG C, DHE per i.axiom. 

Prop. XXIX. 
In Ajual&US circulis ,<&quales pcrlplyerias , <zqucdes reSlt 
[ubtendmt. Vide fchema praecedens. 
Incirculis&pcriphcrijsa?qua!ibus 5 dua? rcclae BC, DE fub- 
tendentes ponantur, ductis lineis ut prius. Quia latcra A B a c 
latcribus FD/f xquantur: angulivcrd A,F aequales per 27, 
bafcs quoque BC, DE a?quabuntur/W4.i. 

* . 

Prop. xxx. 

Vatam peripheriam <&quibifecart->. 

Pcripheria fit B AC. Ducatur BC qua in D 
pun&oa?quibi(e&a,ex quo perpendicularis DA 
erigatur, iungantur AB, A C, latera B A^bd 
/ c lateribus CA,dc ccquantur , & ad D an- 
guli : bafcs quoque A B , A C aequabuntur 
^•4.1. & propterea peripheria? AB, A C a> 
qualeserunt^r28. 

Prop. xxxi. 
h circub angulus, qui in femicirculo , rettus eU : qul autem in 
tnaiore Jegmento, minor retlo; qui <verb in minore Je- 
gnento , maior eH reBo. infuper angulu* maioris 
fegmenti, reSlo quidem maior eft, mbtoris autem fegmenti 
anguhis , minor eft reilo. 

In circulo cuiusccntrum A fit,conftituatur femicirculi angu- 

ius 
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lus BD C. ducaturdiameter B C. Sit in ma- 

iori (egmento D C B angulus , in minori 
' D B B angulus : angulus ex maiori fegmento 
mixtus re&a BD comprehcndatur , & arcu 
D C ; ex minori vero mixtus cadcm B D 
comprchendatur, & arcu DE. Extendatur 
C D in F & ducatur AD. Quia anguli ACD, 
ADC per 5.1. a?qualesfunt,quemadmodum& ABD,ADB 
aneuli- totus BD C angulus aequalis erit DBC, DCBan- 
guTis, quibus duobus , extcrnus FDE angulus arqualis eft 
pcr 32.1. funt igitur BD F , B D C arquales & per confe- 
qucns redi per lo.defitjr 13 prop.i. Deinde maioris (egmenti 
angulus DCB minorre&o eft. figurarum vero quadrilate- 
rarum circulo infcriptarum, a?quales funt oppofiti anguli duo- 
busrc&is per 22. ergo BED angulusre&omaiorcft. Poftre- 
mo angulus mixtus BD C, recfcum comprehendcns rc&o 
inaior eft, & ex minori fegmento mixtus BDE minoreft, 
quam F D B , quarc & rc&o minor. 

• 

Prop. xxxii, 

Si circulum tetigerit aliqua reSla } k contaBu autem producatur 
qu&dam re£la circulum fecans^ anguli, quosad contin* 
gentem facit , oequaks funt ys , qui in alternis circulije- 
gmentis confiflunt, angulis. 

Re<fla AB, circulumin pun&o C tangar, 
aquo C E circulum fecans ducuturrcriga- 
tur C D ad angulos rcclos , ducH D E. 
Quia CED angulus reclus cft/w 3 i.ECD, 
EDC rcfto (hoc eft B C D ) angulo 
quales crunt/w 32.1. communi ECDab- 
lato,qui in maiori fegmentoeft EDC angulus, ECB a> 
qualis relinquetur. Ducaturquoquc FE, FC. Quia qua- 
drilateri circulo infcripti oppofiti anguli , sequantur duobus 
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rettis per 21. anguli EDC efc oppofiti & infiftentes feclio. 
nibus alternis,a?quales erunt ECB, eca, angulis. Sed ECB 
a?qualis eft oftenfus EDC. Ergo EFC minoris fegmcnti, 
E C A a?qualis erit. 

• Prop. xxxiii. 

Sup er data reila , defcribere Jegmentum circuli, quod capiat an- 
gulum <equalem, dato angulo reEiiUneo. 

Data rc&a fit A C, angulus vero datus I : ad 
punclum A , linea? AC, angulus DAC, 
angulo I ponatur aequalis: DA excurratin 
I E , pundo A ad reclos angulos AH fuper 
2^ ED crigatur, a?quibifecetur AC in pundo 
F, a quo perpendicularis F G erigatur : con- 
neclantur G C. Qu/a triangulorum A FG , C FG latera& 
anguli intcr fea?quantur- bafcs quoquc AG,CG a?quales 
cruntper^.i. Centro G interualio GC circulus defcribatur, 
&connec1tantur HC Erit ergo AH circuli diameter, cum 
re#a?ED ad angulos re&os infiftat,qua? &circuluminpun- 
#ounicotaneit^r 19.^16. Izmfern DAC angulusCHA 
angulo a?qualis eft : maius creo fegmentum AHC angulum 
H comprehendit I dato sequalem. Sidati anguli complemen- 
tum daretur , obtufus EAC, arqualis oftenderetur minoris 
fegmenti angulo AKC. Si angulus ponerctur reclus,femicir- 
culus (ufficeret per 3 1. 

Prop. XXXIV. 

A dato circulo, /egmentum atjcindcre capiens angtdum 

jqualem dato angub reclilineo. 

Circulus CDE, angulus I, recla AB cir- 
culum in C ftr 17 tangens,dantur. Supcr 
A B ad pun&um contadus C ponatur 
DC A angulus, dato I a?qualis • cui angu- 
-* iu* E fcgmenti maioris DEC «qualis eft 

teriz. 
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per 32. Si datusangulus D C B angulo apqualis ponerctur , fe- 
gmenti minoris DC anguluseiaequalisoftenderetur. 

Prop. XXXV. 

Si in <irctdo duA fe refta mutub feciterint , reElangdum com- 
prehenfum fub Jegmentis unim , aquale efi ei , quod fub 
fegmentis altenm comprehenditur,rettangulo. 

In circulo dua? Ce rec*tec B C, D E 
multuo intcrfecent in T. centro 
A perpendiculares cadant A G, 
A F, ducanturque A E, A C, A I. 
Quoniam AG,A F reftasBQ 
D E in partes aequalcs feeant pcr 3 . 
A I vero in ina?quales : Re<5tangu- 
lum fub BI, I C comprehenfum cum quadratode GI qua- 
drato de G C a?quabuntur per 5.1 1. fcdper 47. 1. de CG, 
GA quadrata, de CA quadrato arquantur. Reclangulum 
igitur fub BI, IC, cumquadratis de GI, GA [hoc eft, 
de I A quadrato ] sequantur de A C quadrato. Ita quoque 
demonftratur, fub DI,IE re&anguluma?quariquadratode 
AE. Si commune de IA tollatur quadratum, re&angulum 
fub fcgmentis unius, a?quale erit rediangulo fub fegmentis al- 
terius. Deinde fi unarantum re&arum in circulo ductarum fe- 
cetur inaxjualitcr,alteraveronon,erit icc*ra adangulos redos, 
& re&angulum fub ina?qualibus fegmentis, ajquale erit qua- 
drato de dimidia, utcolligitur ex 14.11. Poftremo, fi diamc- 
ter HK, & altera redta L M fe inarqualitcr fccent in O: rc- 
ftangulum fub HO, KO cum quadrato dc ON aequaleerit 
quadrato de N K , five NM; & rc&angulum fub L O, M O 
cum quadrato de O P , quadrato dc PM yquale erit. Scd 
quadratade PN, PO quadratode N O aequantur. Redan- 
guium ergo fub L O , M O cum quadrato dc N O , sequale 
crit quadratis dc PM,PN, [hoceft,quadratode NM quod 

G 3 quadra. 
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quadratodc N K a?quale eft.] Si ergdcommunequadratura 
de N O tollatur, duo re&angula fub H O , K O & fub L O, 
M O contenta , relinquuntur inter fe aequalia. 

Prop. xxxvi. 

Si extra circulum fumatur punftum aliquod y ab eoq, in ctrculum 
cadantducZ rcclct y quarum ahera quidem circulum fecet y 
altera <vero tangat: quod fub tota fecante } <jr exterius 
inter punt~lum y <sr coriVexam peripberiam afjumptafom- 
prehenditur reElangulum, <equaleeHei y quod a tangente 
deJcribitur y quadrato. 

Extra circulum pun&um A fumatur , a quo 
candant re&a: duse, quarum altera A D cir- 
culum fecet tranfiens per centrum C 5 ahera 
A E circulu taneat. QuOniam itaque ptr 6. i r, 
re<5langulum fub tota A D & appofita A B 
contentum,cum quadratode CB[fiveCE] 
dimidia, quadrato dedimidia & appofita A C 
aequale eft - y & quadrata de AE, C E qua- 
drato de eadem A C arqualia funt per 47. 1. communi qua- 
dratode EC [five CB] ablato,quadratum de AE,rc<5ian- 
gulo fub A D , A B contento arquale erit. Deinde fi circu- 
lum (ecans rc&a A F percentrum non tranfeat,fuper quam ex 
centro pcrpcndicularis cadat H C. Ergo F I (e<5ta eft in par- 
tes a?qualcs/w 3 .ducatur I C. Quoniam igitur per 6 1 1. rc<ffcan- 
guhim fub A F , A I , cum quadtato de I H , quadrato de 
AH a?quale eft: cui commune quadratumde HC addatur. 
Iam fub A F , A I contentum , cum quadrato de A H , C H 
[hoc eft quadrato de I C ] aequale eft, quadrato dc A H & 
C H [ hoc eft quadrato dc A C.] Sed quadrata de A E, C E 
a?qualiafunteidemquadrato dc AC. Quadrataergode AE, 
CE arqualiafunt reftangulo fub AF, AI cum quadrato de 

CI,five 
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C T, [flvc C H] communi ablaio,reiinqaentur quadratum de 
A E > & rc&angulum fub A F , A I intcr fe asqualia. 

Prop. XXXVII. 

Si extra circulum Jimatur punElum aliquod, ab eo% in circulum 
cadant du& reEU, quarum altera circulum Jecet , altera 
iu eum incidat^ ftt autem, quod jub tota Jecante ex- 
terim inter punElum convexam peripkcriam afjum- 
pta, comprthendhur rettangulum , tquale ei , quod ab 
incidente dcjcrlbitur , quadrato • mcxdens ipfa circulum 
tanget. 

Punclo A extra circulum cadant recte, qua- 
rum una AC circulum fccet , altera AD 
tangat; centro B ducatur BA, BD, pun- 
clo A ducatur A E , qua? tanget circulum 
fcr 17, ducaturque B E. Quia ergo cx hypo- 
thefi& ^r36.rec^angulumfub AC.AI con- 
tentum qnadrato de A D a?quale eft, Scper 
eandem idem rcctangulum , quadrato de A E aequale eft : 
Eruntergo AD, AE inter fe a?quales. Itaque cum D A, dk 
lateribus EA, tb arqualiafint, bafisvero communis,angu- 
lus A DB, angulo A EB re&o gqualis erit pers.i. eritcrgo 
&ipfe re<5tus, & AD circulumtanget in extremitateDiame. 
triBD/wi*. 

FINIS. 
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ELEMENTORVM 

QJARTVS. ' 

INfcriptio &circumfcriprio figuraru re&ilinearum , vel polygonaru hoc 
libro proponirur. Docct cnim quomodo una figura aliae infcribi vcl cir- 
cumfcribi dcbcat. £x hoc , tanquam fontc , tabula; illae infignes, Sitmtm, 
Xtngentittm , fecantium , primum manarunr, quod & (ccunda commcntarij 
noltriparshaudubfcurc innuit,inquaimguialatera figurarum circulo in- 
fcripnbilium Gcomctriccinnumcris mvcnta cxhibcbimus. Satisergdhic 
libcr Mathcfeos fiudiofu commendatus crit , quod tam utilis pneclarique 
inventi occafionem fublimibus ingenijs ptacbuerit. Nihil dicam dc am- 
pliflimo cius in propugnaculis , in fortalitijs extruendis ufu , quibus falui 
publicadcfcnditur.aliena invadcndi bona,ardor rcprimitur, lubditorum 
laepc furorcoercetur, utob id arshaec vhtculi «wiw// nomincdccoranda 
mihivideatur. Scdcum alia huius quam prxccdcnnum tra&atio fir , ahjs 
qtioquc vocabulis utitur,quai fingula ob plcniorcm fequcntium intcllc- 
&um,dcrlnit. 

* 

DEFINITIONES. 

1 . Fignra retlilinea infigura reElilinea infcribi dicitur,cumfin- 

guli eius figur^quot injcribitur^anguli fingula latera 
eius 7 in qua injcribitur^tangunt. 

2 . Figura circum figuram defcribitur 7 cum fingula eius 7 quct 

circumfcribiturjatera fingulos eiu* figur<t anguloste- 
tigerint, circumquam illadefcribitur. 

3 . Figura rettilinea in circulo infcribi dicitur , cum finguli 

eiws figw<e, au<z infcribitur > anguli^ tetigerint circuli 
peripheriam, 

4. Ftgura reUilmca circa circulum Jejcribi dicitur ,cum Jin- 

gula 
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gda Utera eius , qtut circttmjcrihitur, circuli periphe- 



rutm tamunt. 

o 



5 . Ctrctdus in figura reftilinea mfcribi dicitur,cum circuli f>e- 

ripheria JinguU tangit latera eius figir<e,ctd infcribitur. 

6. Qrculus circum figuram defcribi dicitur,cum circuU peri- 
M pheria fingulos tangtt eiut figurt , cjuam circumfcri- 

hit, angtdos. 

j. fyEIa in circtdo accommoJari dicitur , cum tm extrema in 
drculi feripheria fuertnt. - 

Prop. i. 

Jn dato cirado , re&am accommodare y 
dat<e reElct /equalem. 

A Data re&a A fit, quar minor erit dati circuti 
diamctro B C pcr 15 . 1 1 1 . in quo aptari de- 
bct.auferaturaBCrc&aa?qualis A ptr\.i. 
fitque BD,centro B intervalloB D defcri- 
baturcirculus,datumcirculumin E fccans, 
ducaturque B E, qux cum B D xqualis 
fit ex fdhkd, ha?cver6 A a?qualis s erit, & BE a?qualis A, 
quam dato circulo accommodavimus, 

Prop. 11. 

In dato circulo triangtdum dejcribere, dato 
triangulo cequiangulum. 

Circulus D G H, & triangulum ABC 
dantur. Re&a E F ducatur circulum 
tangens pundo D y aquo fuper DE 
ponatur angulus E D G , angulo B 
«qualis : fiat quoquc FDH, angulo 

H - C*qiMr 
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C a?qualis , ducaturquc G H. Quoniam tres trian^ 
duobus redis arqualcs funt p er 3 2. 1 . GDH, angulo A a?qua- 
liserit. Scd H angulus EDG angulo [ideft B] a»qualiseft 
fer 32. iii. Erg6& G,angulo FDH [hoceft C3 a?qualis 
cft. Triangulum itaque G D H, in dato circulo, dato triangulo 
arquiangulum pofuimus. 

Prop. iii. 
Circa datum circulmt triangulum defcribere, 
dato trtangulo tquiangulum. 

Dato triangulo A B C aequi- 
angulum circumfcribendum 
flt circulo dato, cuius centrurn 
L in quo G L K, klh anguli, 
a?quales C>b exterioribus tria- 
guli angulis ponantur : cxtre- 
mitatibus G,H,K tres linea? ED, FD, EF tangentes circu- 
lum ducantur. Quoniam quadrilaterum EGLK circulo 
infcribi poteft per cenverfam 22. m. angulis G & K oppofi- 
tis,re&is exiftentibus,& GLK a?cjualis fadus eft C angulo. 
Eft ergo E angulus, ACB arqualis, cum ille, cum exteriori 
duobusre#isa?qualis fit per 13.1. eodem modo reliqui anguli 
reliquisangulis oftenduntur arqualcs. 

Prop. iv. 
! h dato triangtdo circtdum injcriberi 





Dati trianguH ABC duoquicunquc anguli 
B, C aequibifecentur re&is qua? concurrant 
in pun&o G, a quo in fingula latera per- 
pendiculares GD, GE, GF cadant,qua» 
«qualcs erunt fer 4.1. cum quatuor trian- 
gulorum acqualium & a?quiangulorum ba- 
fcs cxiftanta?quaje$. Si erg6 cx G intcrual- 

lo GI> 



t, i 9 n n i v. 9> 

}D drculu$ ducatur,tangctlatera trlangull p 

Prop, v. 

Gr<* *i;r«w triangulum circufum defcribert^. 

Dnti trianguli A B C latcra B C, A C a;qui- 
bifcccntur in E, D cx quibus pcrpcndicu- 
larcs DF, EF erigantur, coeuntes in F, i 
quo tres re&a? F A, F B, F C ducantur. Duo 
tiiangula redrangula BEF , CEF aequalia 
funt & arquiangula per 4. 1. ergo FB, FC 
#quales,& ob eandem rationcm FA, FB. 
Si ergo ex F intcruallo FB ducatur circulus, tranfibit per 
BC A puncla. idcm fietinomnibus re#angulis,ambIigoniis, 




& oxygonijs. 



Prop. vi* 




ln dato circulo auadratum defcribert^. 

In dato circulo diametri B C , D E dudb? 
fe interfecent ad angulos re&os in centro A 5 
conne<5lanturBE,CE,CD,BD. Quiaqua. 
b tuor triangula , rc&angula , ifofcclia , arqui.' 
angula,&a?qualia funt,bafes quoquc arqua- 
les funt per 4. 1 . aequilatera ergo figura BD C E 
eft. Sed quivis ad bafin angulus femiredhis 
efr,ut DCA,ECA perconftru&ioncm. Toruscrgo DCE 
re<5his cft , & fic finguli bini auguli : eft ergo B DCE qua- 
dratum,circulo infcriptum. 

Prop. vii. 
Circa datum circulum quadratum defiriberc^, 

Dua» fe diameui B C , DE in centro A fecent ad an^ulos 
rcclos t fingulis extrcmitatibus perpcndicularcs F G , t H, 

H a KH, 
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, K G erigantur. Quoniam crgo aneuil 

- ' ad A reoi funt , qucmadmodum & qui ad B, 
D,C,E: quatuor aneuli F, H, K, G , rcfli 



-t 1 erunt per 34.1. eft verofigura squilatera, cum 

1 fingula latera diametro a?qualia fint. Qua- 



i dratum ergd eft F H K G circulo circum* 
fcriptum. 

Prop. viii. 

* 

h dato quadrato circulum infcrtbereji 

Quadrati dati latera a?quibifeccntur,ducan- 
turque redte BC, DE, qusefein A fecent 
^ ad angulos re&os. Quoniam B C parallela 
* eft G K y five FH, & DE paraUda HK 
fcr 34. 1. anguli aui ad F , H, K, G, funt, 
recli funt. Si ergocentro A, intervallo AB 
circulus defcribatur , tanget quatuor qua- 
drati latera pundtis B, D, C, E pcr 16. 1 1 1 . circulus ergd infcri- 
ptus eft quadrata 




Prop. 



IX. 



datum quadratum, circulum defcrihert^. 

Diametri BC, DE decuflatim ad angu- 
los redos ducantur. Quoniam duo trian- 
gula BDC,BEC Ifofcelia «quiangula, 
& sequalia funt 4.1. quivis angulorum 
qui adbafin funt, femireftus cft per 3 ia.Sc 
rtOx AB, AC, AD, AE aequales.fi 
centro A intervallo AB circulus ducatur* 
tranfibit per, fingulas didarum lincarum cxtremitates , & cit- 
cumfcriptui erit quadrato* 

. 
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■ 

Prop. x, 

Ifofceks trianguhm conjlituere, quod habeat utrumque eorum, 



qui ad bafin Junt, angulorutn,duplum reUaui. 




Dctur AB, quae (ec"fci fit in D yfo- 
untis prtp. ii. ii. centro A intcrvaJJo 
AB circulus defcribatur cui per i. «p- 
plicetur rccla BC arqualis DA, du- 
canturquc CD , C A . Triangulo 
ACD circumfcribatur circulus pcr 5. 
Quia ergo pundto B cxtra circulum 
re&a BA circulum fecat,& BC fuper eundem cadit,& re&an- 
galumfub BA,BD, quadrato de DA (fivedc BC)a?quale 
eft: Recla BC circulu DCEA tangit per 37.m.quarc BCD 
angulus, A angulo in altcrnoiegmentoa?qualis eft per 32.111« 
Addatur communis D C A, duo anguli B C D, D C A duo- 
bus DAC, DCA a?quales erunt. Sed externus angulus 
BDC arqualis eft internis DAC, DCA per 32.1. Eritereo 
idem toti BC A zquaiis, fcperconfequens angulo CBA, 
qui ei aequalis eft,tnangulo BAC ifofcclecxiftentcj & BC> 
D C sequalibus, cumangulos fubtendant a?quales. Sed BC 
arqualis poncbatur DA. Ergo DC cidem squalis erit,& 
triangulum ADC iibfcele, quare ad bafin angulus, BCA, 
dupluserit,anguli A^&eiufdem dupluserit CB A angulus» 

PRQF. XU 

Jn data circulo , pentagonum ayuitaterum t& 

squianguhm infcribereLj. 

Conftituatur triangulum iibfceles ex ft*-> 
untU prof, i q. circuk) dato infcribatw per 2. 
anguU B,C, ad bafinBC arquibifecentur 
lineis in circumferentiam excurrentibus 
B D> € F : duomurquc BF,EF,ED» 
* CDX* 
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CD,CB t taguUemncs CBD, DBE, ECF, FCB, 

BEC funtarauales ^21.^26.111. Quinquc crgo anguli 
fcgmentis infiftunt,quar totum circuli ambitum comprehen- 
dunt. Pcntagonumigitur BCDEF, apquilatcrum & ;cqui~ 
angulum cft, • . 

Prop. xn. 

Circa datum circulum , pentagonum dqtuLiterum 
fjr rfcjuiangulum dc/criberc^,, 

Circulidati ccntro I, infingula pcriphc- 
risc pundta qua? pcnthagoni angulos cir- 
culo infcripti exnibent feriu ducantur 
fcmidiametri I A , I B , I C , I D, I E, ad 
quarum extremirates,ad angulosrc&os, 
linea? LF, FG, GH, HK, KL, du- 
cantur , tangcntcs circulum & ducantur 
IK, IH. Quialatus EI latcri DI «quale eft & IEK,an» 
gulo I D K , qui per conftrutltonew reftus eft : Quadratum dc 
I K , a?quatur quadratis de I E , E K, quemadmodum quoquc 
quadratisdc ID, KD.per 47.1. Sed angulus EID angulo 
DIC a?qualis eft [comprehendunt enim arcus arqualcs per 
conftru^ionem} Quadrilaterum itaque E I D K, aequiangulum 
&a?qualecftquadrilatcro D ICH, dimidia dimidijs,&linea? 
lincis. Q^uare K D sequalis D H, & D H, «qualis H C & fic 
derdiquis. Eftitaquepentagonumcirculo circurafcriptum. 

Prop. xiii, 

Jn dato pentagono Aquilatero Aquiangtik 
circuhm infcriberc^. 

Pemagonum datum fit FGHKL, anguli arquibirccentur, 
li&eis tranfeuntibus per centrum I , a" quo cadant in fingula 
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pentagoni latera perpendioilare* qul *- 
qualcs crunt.Circulus itaquc ccntro I, tn« 
tcrvallo IA ddcriptus , pcr extremita- 
tcs pcrpcndiculorum trannbir, dati pc: 
tagoni latcra trangens fer 16.nu 



Prop. xiv. 

4 datum pentagonum, tauilaterum tr 
tquiangulum circulum aefcribere. 

Datum pcntagonum fit ABCDE, *qux- 
latcrum & a?quiangulum,cuius ccntrum in- 
vcnictur ut in\i a quo in fingulos angulos 
cadcnccs rc<ftc sequalcs erunt , ut dcmon- 
ftratur prop. 12. centro F & intervallo ali- 
cuius re&ar angulum «quibifecantis, cixcu- 
lus ducatur, qui tranfibit pcr linearum du- 
&arum cxtremitates, & per confequens pcr cxtremitatcs angu- 
lorum pcntagoni. Circulus ergo pcntagono circumfcriptus cft. 

Prop. xv. 
. lii dato circulo , hexagonum Aquilaterum 
aquiangultm mfcribtrt-» 

Circuli dati centrum I,fir, diamcter AID: 
ducatur pun&o D intervallo D I circulus 
[qui altcri arqualis cft , cum idcm capiat in- 
tervallum] ducantur EI, CI in circumfc- 
rcntiam B & F, Stline* A B, BC, CD, 
DE,EF,FA,/*r.i.poft: L Duo triangula 
E I D , D I C , funt arcualia , arquiangula & 
«quilatera : & omnia fcx triangula ifofcelia funt, latera haben- 
tia aequalia feri^ defu & trcscuiufvis trianguli anguli,duo- 

bus 
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EVCLIDIS 

■ 

ELEMENTORVM 

QJINTVS. 

HA&enus Euclides dc qnanritatc continua abfolutc confidcrata cgir; 
nunc vcro duobus icquenribus , de cadcm non abfolurc difputat, 
led prour un« ad ^liam refcratur, id cft quarenus coreparata cum alia, 
proportioncm aliquat» habcr Hoc quidcm quinto libro Proportioncs in 
genere,non dcfccndendo ad ullam quantiraris fpeciem,ur ad Iincam,fu- 
perficiem, vcl corpus aliquod , prcclaro inftituto perfcquitur. Commu- 
nis cnim hic libercftplurimis artibus & fcicntijs. Magnacius in Afnfica, 
tsfftronomia; Iflropica , Pcrjf>ecliva- y & Arithmcticas\s&. Tantum rr- 
volutiones muttdi, mutatumes nnpcriorum ,miracula natura^cum hac propor- 
tionum do&rina cummcrcium habcnr,ut Philofophus,hac artc inftrticlus, 
plurima follcrti ingcnio quafi Numinc ta&us , cx abyfio naturae arcana 
cruerc poflk, nec crrori inuoluetur, nifi cum auctor ille & conditor re- 
rum Deos, porenti vi fua,Natur* ordincmimmutat. 

DEFINITIONES. 

. V 

• I 

K Tars esl tnagrittudo magnitudinis, minor maioris , cum 

minor rnetitur maiorem. 
2 . Multiplex efl maior minoris, cum minor mctitur maiorem. 
. 3 • ^atio, cft duarum magriitudtntan ciufdem gcneris ? mutua 

qutdam, fecundum quantitatem y habitudo. 

4. Troportio , cB rationum ftmditudo. 

5. (^ationem habere inter /e nutgritUtilims dicuntur y qtLi pof~ 

funt ?niltiplicaU fefe mutno fuperart_ } . 

6. h eadetn ratione magnitudtncs dictmtw ejfe , Trima ad 

fectmdam, <sr tertia ad quartam ,cwn prinue tcr- 

l UA 
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tU <equ£ multiplicia , afecundji quarU <eque muU 
tiplkibus , quahfcunque Jit kec multiplicatio , utwm- 
qttc ub tttroque , <vel itna deficiunt, njel una cequa- 
ha funt, wel una excedunt • fi ca fumantur qu& inter 
fe rejpondent. 

7. Eandem hahentes rationem magnitudines , proportio- 

nales vocemK 

8. Qim <eque multipltcium tnulttplex prinid magnitudinis 

exceffcrit mtdtipltcem JecunS<t } at multiplex tertUnon 
exceffmt multiplicem quaru 5 tunc prima ad fecun- 
dam maiorem rationem habere dicetur , quam tertia 
ad quartam. 

9. Troportio in tribus terminis paucifiimis confifit. 

10. Cum tres magtiitudines proportionales fuerint, prima ad 

terttam, duplicatam rationem habere dicitur eius, quam 
habet ad fecundam : M cum quatuor magnitudines pro- 
portionales fuerint; primaad quartam,triplicatamra- 
tionem habere dicitur eius,quam habet ad fecundam : 
femper deinceps y uno ampli 9 , qua diu proportio extiterit 

1 1 . Homologdt , feu Jimdes ratione magnitudines , dicun- 

tur antecedentes antecedentibus , confequentes confe- 
quentibus. 

[Sintquatuormagnitudines A.B.C.D:A ad B utCadD.hic AC 
vocantur antcccdcntcs , B & D confcqucntcs.] 

1 2. Altema ratio, eH fumptio antecedentis ad antecedentem; 

O coyfequentis ad confequentenu 
1 3 . hverja ratio , eH Jumptio confequentis , ceu antecedentis , 
ad antecedentem ,Vtlut ad confequentem. 

14. Com~ 
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14. Cbmpofttio rationis est ftonptio antecedentis cum ccnfe- 

quente y ccu unius ad ipjam conjequoitcm. 

15. Divifio ratibttis cjl Jumptio excejjus > quo ccnjcquentem 

Juperat antccedens } ad ip/am con/equentem . 

16. CoriVerfio rationis esl Jutnptto antecedentis ad exccjjum^ 

quo Juperat antecedcns ipjam conjcquentcm. 

17. Ex tqualitate ratio eU , fi plures duabus fint magttitudi- 

nes y his ali<e tnultitudine pares^ qiuz bitut Jutnan- 
tur <&- in eadem raticnc : cum ut in primis magnitu- 
dinibtts prima ad nltimam^fic <jr in Jccundis magtti- 
tudintbws prima ad ultimam fe/e babuerif. vcl alicer 
fumptio extremorutn y per /ubdufiioncmmcdiorum. 

1 8. Ordinata proportio eH^cwn Jvcrit, quemadmodnm antece- 

dens ad conjequcntctn, ka antcccdtvis adLOnfeqixcntctn^ 
Juerrit etiatn ut conjequens ad aluul qutdptam, ita con- 
Jiquens ad aliud quidpuim. 
1 9. Terturbata proportio efi, cum tribus pofttis magiitudini- 
bu* y alijs , qtue fivtt hts mukitudine pares , tU itt 
prbnis quidem magnitudinibus Je habet antecedens ad 
confequemein y ita in Jecundis magnitudimbus antece- 
densad confequetitetn: ut autem in primis tnagnitu- 
dinibus confequens ad aliud quidpiam Jic infccundis 
magnitudinibus aliud quidpiaw 5 ad antecedentcm. 

Operarprctium putabam, duodccim prarcedenres propofitioncs folum- 
roodo intcrpretari , demonftrationcoiBilIa, nc vcrborum Labyrintus cui- 
<ju-tm ncgotium ^ccllcf et. 

I 2 PROP. 
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Prop. i. 

Si fint quotcunque magtitudines, quotcunque magnitudimtm *- 
qmlium numero , JhtgkU fingularum ,Aqut multiplices; 
qnam multiplex ejl uniu* tma magmtudo,tam multipli- 
ces erunt O* omnesomnium. 

% Sint propofita? magnkudines A,B,C,D, fiprima 
tcrtiam tcr contincat & fccunda quartam tcr quo- 
que recipiat dua* priores A & B iuncte ter- 
i r tiam & quartam iunclas , toties continebunt, & 
1 erunt ut tria ad unum. 



[ 



ABCD 



Prop. ii. 

Si pfima fecunlt tequS fuerit multiplex, atque tertia quarU, 
fuerit autem quinta Jecundd <eque multiplex , atque 
Jexta quarU : erit <r compojita prima cum quinta fe- 
cunle &qul multiplex,atque tertia cum fexta quarU. 



r 



D 

J 



! 



CAEi 



CD, totics fecundam A contineat quo- 
tics tcrtia E F, quartam B 5 &quinta DG , to- 
ties fecundam A quoties fexta F H, quartam B 
continet : Compofitac C G , ex prima & quinta, 
toties fecundam A continebit , quoties EH,ex 
tenia & fexta compofita,quartam B continet. 



Prop. iii. 

Si Jit prima Jecuruit *que multipkx, atque tertia quarU -Ju- 
tmntur autem &que K multiplices prinut teriuer. erittr / 
ex aquo,Jumptarum utraque utriufque mul multiplex; 
altera qusdem fecunaU, altera autem quarU. 

Si prima A tecundiin B toties continet, quoties C tertia, 

D quafc 
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D quartam 5 & EF totics primain, quorics 
G H tertiam : Etiam E F , fecundam B , ro- 
tics comprchcndet , quotks G H quar- 
tam D. 



P R O P. IV. 



Si prima ad fecmdam , eandem habuerit rationem , O* tertia 
ad quartam : etiam <equi multiplices primt <& tertLe y 
ad ttque multiplices fecund^ <& quaru , iuxta quamvis 
multiplicationem , eandem habebunt rationem , fi , prout 
inter fe rejpondent , ita fumpu fuerint. 

T Si prlma A, adiecundam B,eandera ratio- 
ncm habuerit , quam tertia C , ad quartam 
Djtotiesvero E, contineat A, quotiesF, 
continet C :&G,*toties B, quoties H,com- 
prehendit D. Erit E, acl G, ut F ad H. 



y 1 11 1 



Prop. v. 

Si ntagnitudo magnitudinis <tque fuerit mtdtipkx , atque ab- 
lata ablau : etiam reliqua reliqud ita multiplex erit y ut 
tota totius. 

£ Sitota AB a totam CD toties contineat,qu^ies 
| j ablata AE, ablatam CF ; etiam rcliqua EB.rc- 
liquam FD toties continebit , quoties tou totam 



Prop. vi. 

Si dtut magniludim dkarum magnituJi/mm Jmt <tf<e muhi- 

I J p!>cx:- 
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plices» <t? detraEU quoedam fint earmiem ctque muU 
tiplicesi&nliqute eijdem aut <equalesjunt y aut <tque ipja- 
rum midtiplices. 

Si AB, totics G contineat, quotics DC con- 
tinct H ; ablata vero B E , continet G toties , 
quotics D F ablata, H. reliqua? magnitudincs 
E A , F C , sequales erunt G & H magnitudini- 
! bus. Etfi ablata EA, toties G continet,quotics 
A ^ c C F ablata , H. reliqua E B. totics G compi c- 
hcndet, quotics reliqua FD , contineat H. 

Prop. vii. 

j£qpudes r nuignitudines ad eandem , eandem babent rationem ; 

O* eadem ad <equales. 

Si magnitudo A maenitudini B arqualis ilt, A ad 
C candem rationem nabebit,.quam B ad Q & C, 
quoque eandem ad A, quam ad B. 

aTc "~"jS 

Prop. viii. 

I)Ltqualium magnitudinum maiorad eandem y maiorem rationem 
habvt, quam minor : <(sr eadem ad minorem, maiorem 
rationem hahet^quamadfnaiorem. . 

t)uarum magnitudinem C maior,B minor,&ter- 
tia qucvis A ; habebit C ad A maiorem rationem 
quam B ad A. Et e converfo maior erit ratio A ad 
B quam A ad C: hoc eft longe maior erit C, re- 
fpeftu A quam B^ refpedu A. 

' Prop. ix. . 
QjM ad eandem , eandem habent ratwnem, <tquales funt mter 
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fe-.&ad quM eadem eandem babet rationem , e<t quo- 
que Junt inter fe <equahs. 

I Si A ad C 5 candcm rationem habuerit, quam Bad 

t I C$ erunt A, & B,a?quales interfe. Et fi C, eandcm 

I fervat rationem ad A , quam ad B , erunt quoque 

1 i A & B, inter fe arquales. 

•A- C L 

Prop. x. 

Ai eandem magnitudinetn rationem bahentium } qtue thaiorem 
rationem habet, illa tf^ior ett: ad quam autem eadem 
maiorem rationem babet, illa minor eft. 

Si B refpe&u C maior fuerit quam A , ciufdem 
C rcfpe&u, maior multo B fueritquam A : & fi 
C rcfpc&u A , maior fuerit , quam refpe&u B , 
erit A , minor multo quam B. 



Prop. xi. 
Qwe eidem funt eotdem rationes, 6r inter 
fe funt e<edem. 

Si ratio H ad B, fuerit ut C ad Z$ & ra- 
tio G ad O ut C ad Z • ratio H ad B, & G 
ad O, eadem erit. 



Prop. xii. 

Si Jint magtiitudines quotcunque proportionales • quetna&no* - 
dum fe babnerit una antecedetttium ad unam confe- 
quentiwty ita fe hahehunt omnes antecedentes ad omnes 
confequentes. • 



Si satio 
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■v*,- Si ratio A ad D, fiierit ut B ad E , & C ad 
7 m F , trcs antecedentes magnitudincs A B C, 
iunifte , erunt ad tres con(equentcs # DEF, 
iundas , ut A ad D. 

Prop. xiii. 

St prima ad fccundam eandem hdbuerit rationem ,quam tertia 
ad qttartam , tertia^veroad quartam matorem rationem 
habuerit, quam quinta ad Jextam : prima^ quoque ad 
Jccunlvn maiorem rationem babekit, quam quinta ad 
Jextam . ^ 

Prima A, fit ad (ccundam B, ut tertia C,ad 
quartam D. Ratio C ad D maior fit , quam 
quinta? E, ad fextam F. Quia ergo rationes A 
ad B , & C ad D, fimiles funt ; Ratio vero C 
& D malor eft quam E ad F : Ratioergo A ad 
\\ tnaior quoquc erit quam E ad F^r n. « 



1r 



Prop. XIV. 

vS/ jmma ad Jcamdam eandem rationem habuerit, quam tertia 
ad quarUm ,• prima <vero quam tertia maior Juerit ? crit 
Jecunda maior , quam quarta. Quod Ji prima fue- 
rit aqualis tcrti* , erit <r fecunda Aqualis quarU :Ji 
, - <vero mmory minor erit. 

Prima A magnitudo , ad flcundam B, fit ut tcr- 
tia C,ad quartam D ; fi A q uam C maior fucrir, 
] ctiam B maior crit quam D. Eft vero A quam 
C maior : Quare ad B maiorcm rationcm habc- 
p Ht quam ad C. fcr 8. Scd cum A ad B , iit , ut 
C nd D : li^cbit C nd D maiorem rntioncm, 
q-.um ?A B : Quarc& B quam D maitfr fucrit (cr 10. Et fi 

, prima 
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primaminor fuerit, quarta quoque mioor crir^ & fi a?qualis, 
ob eandem rationcm a?qua!is. 

Prop. XV. 

Tartcs cum pariter multiplicibus in caJan funt ratione^ft prout 
fibi mutuo refyondent, ita /umantur. 

Sit A E pars de AB, & CF pars de CD ; conti- 
!j neat AB toties ■ A E , . quotics C D continet C F. 
Quoniam ergo ut fe una antecedcntium A E , ad 
onam confcqucntimp C F habuerit,ita omnesantc- 
cedentes A B > ad omnes coniequentes C D habe* 
bunt pcr 1 2 quare ut ABadCD, ita AE ad C F. 



D 



C A. 

Prop. xvr. 

Si quatuor nian^nitudines prportionales fuerint y <& 

<vici/Tmiproportionales erunt. . k 

Sit A ad B ut C ad D. Quia per i2.omnesantcce- 
T T dentes ad omncs confcquentes iunt , ut una antcce- 
dentium ad unam confequentium ; permutcturordo 
certa,' rafione , ita ut A prima fit ad B fccundam, 
a i c s> guemadmodum C tcrtiaad D quartam. Antcce- 
dcntes A C a fimul, ad conlcquentcs B C , fimul, 
erunt ut A ad B, vel C ad D. Erit ergo A ad C ut Bad 
D; & per confcquens proportionalcs crunt , ut A ad B ita 
C ad D ; & ut A ad Cita B ad D f . 



■*.v 



Prop. XVII. 



Si compofiu magnituJines proportionales fierintj kd quo- 
. . , que divi/e proportionales erunt . 

Compofita? raagnitudines fint AR, cx A E , B E $ & CD» 

ji . K cx CFj 
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. ex C jr, Dfc: &fit ut tota AB ad fiii partem EB» 

? ita tota C D, ad fui partem F D ; dico guod & A E, 
,| f ad HB, fit ut C F, ad FD. Nam li magnitudo 
* CD, inpuncto F, in cadcm proportioncut AB, 
G in E fcch non fuerit, fumatur aliud [ fi ficri poteft] 
L nempc G. Erunt ergo duas antcccdentes coniun&a? 
[hoc cft A B ] ad duas confequcntcs iun&as, [id eft 
CD] ut BE ad DG. Scd ponebatur tota AB ad EB, ut 
tota C D ad F D. Ergo per 16. ut AB ad C D, ita BE ad 
D F crir: Quarc D F, arqualis erit D G , pars toti,quodeft 
abfurdum . 

Prop. xvii i. 

' •» »-*•••• ■• • 

Si diYifie magnitudsnes fint proportionales, h& quoque 
compojiu proportionalcs erunt. 

Sint magnitudines divifa? & proportionales ut A B 
& C D , divifa? punftis E, F 5 & fitut BE, adEA, 
f ita D F ad F C • dico quod ea?dcm compofitae fint 
te ut BAad BE, ita DCadDF: Quodfinonfae- 
rit , fit [fi ficri poteft ] B A ad B E, ut DC ad 
aliam aliquam D F maiorcm , quae D G fit. Quia 
compofita?roagnitudines BA ad BE,funt u.t DC ad DG, 
eaedemdivifa? EA ad BE erunt per 17. ut DC><I DG.Scd 
ut BA ad BE, ita ponebatur DC ad DF, Ergo per 14. ut 
DC ad DF,ita DC ad DGj&pars DF, touDG *- 
qualiseri^quodeftabfurdura. 

Prop. xtxi. ^ 

Si quemadmodum totum ad totum , ita ablatum fe habuerit ad 
ablatwn: O rehquum ad reliquum,ut totum ad totwn 
fe habebit. 

Dua» magnitudines fint A B , C D , &ut AB, ad C D, ita 
ablata AE ad ablatam CF fit: dico rekquam , E B ad FD 

reliquam 
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reliquam cfle ut A B ad C D. Quia cnira quatuor 
magnitudincs AB, CD, AE, CF, proportio- 
nales funt , crit per 16. C D ad CF, ut A B ad 
A E. y^r 17. ea?dem magnitudines compofita? & 
proportionales erunt, divifis proportionalibus exi- 
ftentibus ; Vt igitur tota A B ad totam CD, ita 
ablatata ad ablatam , & rcliqua ad rcliquam. 



Prop. xx. 



Sifint tresmagnitua^tes, aLt ipfis <equales numero y qu<e bhut 
& in eaJem ratione jumantwr^ Ex<tquo autem prima 
quam tertia maior fuerit ; erit quarta , quam fexta, 
maior. Quod fi prima tertit fuerit <tqualis , ertt 
quarta <tqualis Jext<t:fin illa minor , h<tc quoque mi- 
nor erit. 



Sinttres magnitudincs A, B, C, totidcm D, 
E, F, qua? binarineademrationc fumantur 3 hoc 
e(l,(it A , ad B , ut D ad E,'& B ad C , ut E 
ad F,&fit A prima maior quam C tcrtia. Quia 
per 8. A ad B maiorem rationem habet quam 
C ad eandem B: & conuertendo ut C ad B, ita 
F ad E, & ut B ad A , ita E ad D. Eritergo D 
quam F , maior P*r 10 Et fi A xqualis C fucrit, etiam D, 
a?qualis F erit. Quodfi A minor C fucrit, ctiam D minor 



E S 



f erit. 



1 



Prop. xxr. 



■ • • 

Si fint tres magnitudmes , ali<t ipfis <tquales numero, qu<t 
bmx, in eadem ratione /umantur , fueritque pertur* 
bata earum proportio: ex *qua autem prima quam tertia 
maior fuerit : erit <r quarta , quam jexta maior. Quod 

. ic K 2 fipri- " 
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fi prhm tertut fuerit tqualis , erit <sr <]uarta <eqnalis 
* ' fexte ; fin illa mmor, hdc qwque minor erit. 

Sint trcs magnitudines A B C totidemque 
D E F , qua? binx in eadem ratione fumantur, 
fitquc carum pcrturbata proportio , Lhoc eft fit 
utAad Bita E ad F,&utB ad Cita D adE 5 ] 
fitque A prima,maiorquam C tenia. Erit per%. 
maior proportio A ad B quam C ad B,& peri$. 
maior eft proporrio E ad F quam Cad B. Quo- 
niam vero ut B ad C ita cft D ad E : Erit cpnvcrtendo ut 
C ad B ita E ad D. Quare maiirerit^oportio E ad Fquam 
E ad D, ideoque maior erit D quam F pcr io. Sic fi A eiTet 
C a^qualis, ciTet quoque D ipfi F cequalis: & fi A minor C 
citct, D quoque F minor exiftcrct. 



AH D E 



Prop. xxir. 

Si fint quotcunque magnkudines , walia ipfis <equales nume- 
ro,qu& bin<e in eadem ratione Jumantur } & ex <equali- 
tate in eaJem ratione crunt. . , . • ■ 

Sint trcs magnitudines ABC, totidemquc D 
EF, qua? bina? in eadem ratione fumantur, A 
ad B ut D ad E,& B ad C ut E ad F. Si A ad 
C non fuerit, ut D ad F, adiungatur prioribus 
^jfS G $ & fit ut A ad B ita C ad G. Erunt ergo 
quatuorille proportionales, &inrationcpcrmu- 
tata per 16. erit A ad C ut B ad G. Pofterioribus adiun- 
gatur H , & fit ut D ad E ita F ad H. Pcr i6> crgoD ad 
F ut E ad H erit. Sunt autem quatuor antecedentcs in co- 
dem ordine & proportione cum confequentibus cx hypo- 
thefi. Erit ergo A ad C ut D ad F. 



Paor. 
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Si fittt tres magnkuJhies , altdq. ipfis <*quales nwnero , qu<t 
bim in eadem ratione Jumantur , fuerit autem pertur- 
bata^ earum proportio : etiam ex Aqualitate in eadem 
ratione erunt. 

Sint tres magnitudines A B C 5 totidcmq; 
P E F , fitque pcrturbata carum proportio. 
Si iam D ad F, non ut A ad C fuerit, po- 
natur G,6* iit ut B ad C, ita F ad G. Erit 
tunc D ad E , ut F ad G , & quatuorilla? 
proportionales erunt r & per confequcns ut 
1> ad F ita E ad G ptris. Eft autcm E ad 
G ut A ad C pcr conftruciioncm. Jgitur D ad F cft ut 
A ad C. 



Prop. xxiv. 



Si prima ad fecundam ertdem habuerit rationem y quam tertia 
ad quartam , habj:m{ autcm <y quinta ad fecundam 
ectndem rationem, quam fexta ad quartam: etiam ccm- 
pofita prima cutn qumta > ad fecmdam eandem habebit 
rationem, quam tertia cum Jexta y ad quartam. 



B 



H 

T 



Sit AB prima ad C fccundam ut DE tcr- 
tia ad F quartam : item B G quinta ad C , u; 
EH fexta ad F. Dico primarn & cjuiptamita 
ad fccundam elTe, ut cx tertia & fcxta compo- 
fita ad quartam. Cum enim fit ut B G ad C 
ita E H ad F* Eritconvcrtcndout C ad BG 
ita F ad EH. Quoniam igitur cft AB ad C 
ut DEad F,& C adB G ut F ad EH. Erit ex a?quo A B 

' H K 3 ad BG 
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ad BG nt DE ad E H fer 21. Componendo igitur crit ut 
tota AG ad GB,ita tota DH ad EH. Itaque cum rurfus 
fit AG ad BG ut DH ad EH, & BG ad C ut EH 
ad F. Erit ex arquali A G ad C ut D H ad F, quod ett 
propoOtum. 

Prop. xxv. 

Si qmuor magnitudines proponionales fierint , maxirna & 
mimma reliquis duabus maiores-erunt. 

* ■ 

Quatuor magnitudines proportionales fi nt,ut A B 
?, ad C D ita E ad F? Maxima fit AB % a quaau- 
6 f t fcratur AG arqualis E, & i CD tollatur CH 
AH \ T arqualis F minimar. Erit igitur ut AB ad AG 
_ 1 Lita C D ad CH, & per i 9 . reliqua G B ad 
•a-5TT h d rc jiq Uam>ut AB ad CD. Maioritaque 

GB, quam HD ruerit. tx GB, abfcindatur GI, arqua- 
lis H D, quare AI continet E & HD magnitudines, igi- 
tur A I & F magnitudinibus, E & C D axjuales funt. Si 
addatur I B magnitudo, A B & F maiores fuerint quam C D 
&E. 

FlNIf QVIMTI. 



»»» » 
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EVCLIDIS 

ELEMENTORVM 

sextVs. 

SExto hoc libro oftcudic in fpecic quamnam proportioncm habcant 
intcr (e lincx, anguli, circumfcrcntia: circulorum, triangula , Sc aliz 
figurx planx. Maxknus cius ufus c(t iu compofitionc inftrumcntorum, 
quibus alrirudines, tauaidines,& profunditates mctimur- qualia funr,Sf /*«- 
ra t Schakalumetra t ^4flroiibmm } baculu4 lacobijfrc. Horunaomnium cc- 
rcroromq£«cOmpon*ntii & utendi modtfm (jtomtmca ratio cxhoc pctira 
confirmarc poteft. Archimedeo quoque ingcnio inftruraenta huius hbri 
fubfidio cxcogiiarclicct,quibuspondcra clCvantur,tranfportantur,autali- 
quo modomovcntur ,aliaq; pluriroa quac in Mcchamcis & negotijs hu- 
manis magnum ufum ^iabcm. Ltbrarnm , votlinm , & fihleartmt pul- 
cherriroac rationcs cx hoc fumuntur , amcenitatcque fua contcmplantis 
animum mirc reficiunr. Incrcdibilc cft , apud inpcritos,quam ubercsfcc- 
cundique fruclus cx hoc libro petantur , quantaquc voluptas hominura 
animis cx talium rerum meditatione accedat. 

DEFINITIONES. 

♦ . i * * s * * - * 

1 . Strniks fijpr* rettitinu funt , qud <& angulos ftngulos 

Jingulis etquates habent y atque etiam latera , qu* 
circum angulos otquales proportionaUa. 

2. <%eciproc<e figur* Junt, cmi m utraque figttra anteceden- 

tes tsr to)tfeque?ites rauonsm terniini Juerint. 

3 , Secundum extremam <s* mediam radonem reEla feft<t-> 

effe dicitur , cum ut tota ad rnatm Jegmentum , ita 
ad minu4 Je habuerit. 

4, jHtttudo cuiujque figur<t y ejl linea perpendicularis,a<ver- 

ttce 

5. <%atk 
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5. tytio ex rationibm componi dicitur ? cum rationwn quan- 
titates inter fe nmtipttcau y aliquam effecerint ra- 
tionem. 

: . .... 
Prop v 1. 

Triangula <jr parallelogramma , quorum eadem fuerit 
aititudo , ita fe habent inter Je ut hafes. 

Sint duo triangula ABC, AD C, eahdem 

c A n habentia altitudinem A C ; quorutn bafes • 

B C , C £). dico triangulum A B C, ad crian- 
gulum ADC, ciTe ut bafis B C ad bafin 
C D. i£quibi(ccentur bafesin E,F, ducan- 
turq 5 AE, AF. Vt igitur bafis CE ad bafin 
CB, ita CF adCD per 18. v. Iamut CE 
ad EB, & CF fld F V ; ita triangulum CAE/adEAB. 
& C AF, ad FA D ftr 58.1. Et componendo, ut triangu- 
Jum BAC,ad BAE«ita CAD ad FAC /*rr8.v.Eteft 
cadcm ratio bafium B C ad E C, five D C ad F C. Quare 
ftr r2.& r6v. ut primum triangulum five magnitudo BAC 
ad fccundam CAD, ita E AC ad F AC , & eadem eft ba- 
fium BC ad C D ratio, ut demonftravimus. Eadem paraU 
lclogrammorum C G , C H ratio eft, cum duplum fint 
triangulorum ; 

Corollarium. .„ L . c . 

* — . » 

TriattguU & far.ifalogrammA dtjuaUum baftum , itafe habtnt 

intor fe ut allitudmes. . » w' r .s 

P- ; 
R.OP. IL 

.4 

Si ad unum triattguli Utm parallela duHa fuerit reiia 

dam y hatc proportionaltter fecabit ipfius triangdi latera. 

B fi 

■ 
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B fi trianguh latera proportionaliter feSla fuerint,qu<t 
adfeclionts adiuricla fueritrec7a,eritad reliquttm ipfius 
trianguli latm parallela. 

' In triangulo ABC refta DE, Parallcla BC du- 
catur & iungantur BE, CD. Triangula DEB, 
EDC, cumcardembafi D E , infiftant , & inter 
eafdem parallelas sequales crunt per 37.1. Vt igitur 
ADE, ad DBE triangulum, ita AD,ad DB 
bafin [ funt cnim in eadem altitudinc] & ut AED, 
ad EC D 5 ita A E ad E C per 1. ergo per 7.V. 
A D ad DB erit, ut AE, ad EC. Deinde fupponatur, ia- 
tcru AB, AC, proportionaliterfeclaelTein D,E. Quiaergo 
AD E trianguium, ad DEB, eandem rationem habetquam 
ad EDC, [nameftut AD ad DB,fiveut AE ad EC] 
Triangula DEB, E DC,/*r p.v.a-qualia funt. Etquiafupcr 
cadcm bafi funt,erunt inter eafdem parallelas , per 39.1. DE, 
crgo parallela eft B C. 

Prop. iu. 

• < 

Sitrianguli angultu aequibijeclus fitjecans autem angulum recla 
' fecuerit &- bafin : bafis fegnenta eandem habebunt ratio- 
/ * nem, quam reliqua ipfim trianguli latera. Et ft bafis 
fegnentd } eandem habuerint rationem^quam reliqua ipfim 
triangvii latera ; recla , qu<ta<vcrtkc ad/etlionem pro- 
/ ducitur y xqutbificat tpfim triangtdi angtdtwu 

Redta AD, angulum BAC, trianguli ABC 
a?quibifecet:dico effe ut B A ad AC, ita BD 
ad DC. Agatur pun&o B, reda BE, pard. 
lela D A , coicns ctim C A , protra&a in E> 
eritque EBA angulus, altcrno BAD a?qualis 
per 29.1. &E,extcrno DAC. Cumcrgoduo 

L anguli 
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anguli BAD, CAD, a?quales ponantur, erunt& anguH 
EBA & E inter fe a?quales , & re&a? BA, EA, a?auales 
per 6. i. Ergo per 2. cum in triarigulo EBC reda? DA,BE 
parallela? fint,ut EA [five a?qualis BA] ad AC, itaBD, 
ad D C crit. Sit deinde ut B A , ad A C , ita B D ad 
D C , dico A D, angulum BAC a?quibifecare. Dtfpo- 
nantur BE, EC, ut di&um eft. Quia ut BA ad AC, fic 
B D ad D C , pe r hypothefin ; ut autcm B D ad D C ita eft 
E A ad A C. per 2. Erit ut B A ad A C, ita E A ad eandem 
AC per n.v, ifcquales igitur BA, EA, per 9.V. & anguK 
ABE & E per j.i. Cum crgo AB E alterno BAD, a?- 
qualisfit,& E, externo DAC, duo anguli BAD, DAC, 
intcr fe funt a?qualcs. 

Prop. iv. 

A?v-'lv' <idort4m triangulorum proportionalia Jitnt latera ? qu& 
> , cum ^juales angulos^ homohga funt latera y qtut 
x<j:i::iibns angulis fubtenduntur. 

Sinttriangula aequiangula ABC, DEB, quo- 
. , nanguli ACB, DBE: CAB, D: ABQ 
E: jpqualcs fint 5 dico efTe ut AC ad DB, fic 
CB ad BE,& ut AB ad D E qua? a?quakbus 
angulis fubtenduntur : conftituantur CB, BE, 
fccundum lineam reclam, ita ut externus angu- 
lus DBE interno C a?qualis fit: Quarc DB, 
parallela erit CA per 28.1.& ED parallcla B A, cum DEB 
angulus ABC a?qualisfit. Produdtis ED,CA convenient 
in F, eritq ; D A parallelograrnmum per 34.1. Quoniam igi- 
turin triangulo FCE, reda? BD, CF parallela? funt,erit 
per 2. ut ED ad DF, [five B A a?qualem] ita EB ad BG 
Etcum BA parallelafit EF, erit CB ad BE, utCA,ad 
AF [five BD, a?qualem] &ut AB ad BE itaFD [fivc 
AB]adDE. 
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Prop. v. 

Si duo triangula latera proportionalia babeant- <tquiangula erttnt 
triangula y <sr dtquaks habebunt cos angulos, jub qutbm 
bomologa latera fubtendmtw. 

Duorum triangulorum latera proportionalia 
fint nempe ut AB ad BC, ira DE ad EF 
&ut AC ad CB itaDF adFE&ut AB 
ad A C ita D E ad D F. Si data triangula 
A B C j D E F , non funr a?quiangula j fuper 
recla EF, ad punclum E ponarur angulus , 
B angulo a?qualis , &adpun<ftum F,alius a?qualis C pona- 
tur: tertius ergo G, sequahs erit A fer 32.1. & triangula 
A B C , E F G , a?quiangula funt, cV ptr 4. latera ckca a?qualcs 
angulos A & G crunr pioporrionalea: AB ad AC ut G E 
ad GF, & ABad BC ur G E ad EF, & AC ad C B, ut 
GF ad FE. Scdtrianguli DEF laterain cadem rarioncpo- 
nebantiuv DE crgo EG vqualis erit per p.v. & DF, FG. 
Ergo triangula.DEF & EEG, a?qualia funt pers.i. Etper 
confcqucns D E F» «Tquiangulum pert.axio. ABC triangulo. 

Prop. vi. . 

. 

Si duo triangula unum angulum uni anguh ttqualem, tipar- 
cum Jtqmks angulos latcra proportionalia babncrint; <c- 
quiangula erunt triangula , Aqualefq. habebmt angulos, 
Jub quibus bomologa latera Jttbtenduntur. 

Duorum triangulorum ABC, DEF, anguli 
A & D aequales fint, & latus AB ad AC ut 
DE ad D F: dico angulum B angulo E a?qua- 
lcm eiTe & C a?qualcm F: fupcr EF ad E po- 
natur angulus , B arqualis , & ad F , aKjualis C. 

L z Erit 
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Erit crgo G a?qualis A per 32.1.& triangulum EFGaequian- 
gulum ABC triangulo , & latcra proportionalia crunt per^. 
ut AB ad BC, ita GE adEF, & ut ACad CB, ita GF 
ad FE. Scdtrianguli DEF, duolatcrain eademrarionepo- 
nebantur,ncmpe ut D E ad DF, ita A B ad AC, [five GE 
ad G F ] crgo 'per.y.v. D¥, y df axjuales funt G E gf, & bafi 
EF 5 cxiikntecommuni,triangulaa'quiangulafunt per 8.1. 

Prop. vii. 

Si duo triangula unum angulum, tmi awitlo <equakm , circum 
autcm alios angulos latera proportionalu babent/cliquo- 
rum <vero fimnl utrumque aut mmorem } aut non mino- 
rem reHo : equiangnla erunt triangula, <sr dquaks ha- 
bcbunt eos angulos/ircum quos proportionalia funtlatera. 

Triangulorum ABC, DEF, anguli A 
& Daequalesfint,&lateraut AC ad CB 
i> ita DF ad FE , quilibet vero reliquo- 
J rum angulorum B & E,flt vcl minor redo 
* vcl non minor rcdo. Sit primo redo mi- 
nor. Si an^uli ACB & F nonfunt a?qualcs,fit ACB quam 
F maior, fiatque ipfi F , arqualis A C G. Eric per 32. 1. 
AGC quoque E xqualis,&triangula AGC, DEF,a?quian- 
gula$quare ut AC, ad CG, ita DF ad FE^r.4. Sed ut 
DF adFE,itaponitur ACadCB. Vtigitur ACad CG, 
ita eadem A C ad C B per 1 i.v. & propterea a?qualcs CG, 
CB, per.g.y. &anguli C BG, CG B, per 5.1. sequales. Cum 
igitur B. redo minor ponatur: erit & C BG re&o minor, 
idcoq; ei deinceps A G C, redto maior, cum A G C , C G B, 
fmt duobus redis a?qualcs per 13.1. Eft autem oftenfus angu- 
lus A G C , angulo E a?aualis, maiorigitur redo,eft quoquc 
angulus E : fed pofituscft etiam re&o minor^ergo idem mar 
ior & minor re<3o crit quod eft abfurdum. Sit deinde tam 

Bquam 
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B quam E rc£o non minor,eruntq^ ut priusB& CGB,a?qua- 
les,ideo4uc& CGB re&ononminorerit,&propterea CBG, 
CGBin triangulo BCG non minores crunt duobus rcdis: 
fed vel maiores vel a?quales duobus rc&is contra 17. i. Non 
creo A C B & F inaequales funt fed aequales, atque idcirco 
reliqui anguli B & E a?quales fer 32.i.quodeft propofitum. 

Prop. viii. 

Si wtriangtdo re&angulo , ab angnlo reElo in baftn pcrpcn- 
dicularis du&ajit : qwz ad perpendicularcm trianguli, 
tumtoti triangulo 7 tum ipfa inter Je Jimilia jtait. 

Ex angulo redto A , perpendicularis AD, in 
balin CB,trianguli ABC cadat. Quiaintrian- 
gulis ABC, ADC, anguli BAC & ADC, * 
re&i funt , & C angulus communis , reliqui 
anguli ABC, CAD a?quales erunt/W32.i. 
QuareutBCadCA,itaCAad CD;&utCAad AB 
itaCDadDA ; &utCBadBA,kaCAad AD,^r 4 . 
Eadem cftdemonftratio trianguli ABD. 

Prop. ix. 
' A data retla hnperatam partem aujem 





AJata re&a AB,tertia pars auferatm\Ex A re- 
<5h A C ducatur faciens angulum qucmcun- . 
que, qua?in tot a?quales partes lecetur, cuiu£ 
libet magnitudinis,quota detrahenda fit , ut 
AD, DE,EC 5 ducaturdeinde CB, cuipun- 
&o D, parallela ducatur DF 5 Erit ut CD ad 
D A , ita B F ad TAper. 2. Componcndo igi. 
turut CA adJDA,ita BAadF Afer iS.v. Conftat ergo AF 
tcrtiampancmcflcrcd*AB. 

L 2 Prop. 
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Prop. x. 

Datam rechm infetlam 2 ftmiliter fecare , 
ut data reBa fetta fuerit. 

« 

Infe&a AB, fit fimiliter fecanda ut AC, 
fe&a eft in D & E , coniungantur ad A 
facientes quemcunque angulum CAB, 
ducatur C B cui pun&is E, D parallela? 
B agantur EG, DF. Perz. ut A D, adDE, 
ita AF ad FG : proportionales crgo partes funt AF , FG, 
partibus AD, DE. Si DH, parallela ducatur AB pundo 
D:eritutDEadECitaDI adlH [hoceft FG adGB 
quod FG,^ arquales DI, ihftntper 34.1.] Quarepropor- 
tionalcs erunt partes F G, G B , partibus D E , E C. 

Prop. xi. 
Vnabui cLitis reElis , tertiam proportio- 
lulem inVenire^. 

Data? recla? AB, AC difponantur ut A an- 
gulum quemcunque cfficiant$extendatur AB 
in D, ita ut BD , fit A C arquahs ; ducatur 
B C cui pundo D , parallela agatur D E ca- 
dcnsin pundhim E protradae AE. Erit ergo 
ut AB ad B D, ita AC ad CE per 4. Sed AC & BD 
a?quales fiint; Igitur ut A B ad AC , ita A C ad C E, ter- 
tiam proportionalem qua: quarrebatur. 

* 

Prop. xh. 
Tribw datis reSlis , quartam proportio- 
- nalem invenire-j . 

Dcntur re&ac AB,BC, AD: prim* dua? fecundum unam 

re&am 
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re&am qu* fit A C , ponantur. Tertia cum 
prima A , angulum efficiat quemcunquc. 
Ducatur BD, cui pun&o C, parallela aga- 
tur C E cadens in pun&um E protra&e 
A D. Erit ergo per fccundam ut A B ad BC, 
ita A D ad DE quartam proportionalem quacfitam. 

Prop. xiii. 

Duabtts datis rettis , mediam proportio- 
nalem irifenire^ . 

Dentur re&a? AB, BC, indireftum po- 
fita?,fupertota AC, fcmicirculusADC, 
ponatur, pun&o B perpendicularis B D, 
ad circumferentiam uique cducatur, iun- 
6tis DA, DC Triangulum ADC re- 
dangulum erit fer 3 1. 1 1 1. cadit vcroanguloreclo D, perpen- 
dicularis DB, fuper bafin A C- facit ergo duo triangula a?- 
quiangula,/w g. ergo & proportionalia fer^ Quare ut AB 
ad BD ita BD ad BC,eft ergo BD, media proportiona- 
lis inter AB, BC. 

Prop. xiv. 
jEqualiumj&unum uni ttqualem habentium angulum y paraHe- 
logrammorum, reciproca fimt latera, quot circum <tquales 
angulos. Et quorum parallelogrammorum unum angu- 
lum uni angub ttqualem habentium reciproca funt latera, 
qu<t circum ttquales angtdos; Ma Junt <tqualid->. 

» 

Duo parallelogramma acqualia F B, B D, angulos 
EB G , A B C habcant aequalcs : dico E B, ad 
DC, reciprocaeiTeut AB ad BG. Conneftan- 



u— c 



ita ut AJ3, B G, unam re 



f7 









eniciant. exten- 
dantur 
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dantur F G , D C , donec coeant in H. Erit ergo ut FBad 
BHitaBDadBH^r 7 .v. Sedut FBad BD, ita eft EB 
ad B C fer i. & ut DB ad BH, ita A B ad B G. Igitur 
ftr n.v. ut E B ad B C , ita eft AB ad BG, quod eftpro- 
pofitum Ex fenfu 2. dtfin. Similiter dcmonftratur, u EB ad BC 
rcciproca fint ut AB ad BG$ parallelogramma FB, BD, se- 
qualia cffc. Nam cum ex hyfotefi EB ad BC fit ut AB ad 
B G, ita erit F B ad B H ut D B ad B H,frr 1. Ergo f er 9.V. 
parallelogramraa F B, B D , arqualia erunt. # 

Prop. xv. 

Aiqualiwn Zsr unwn uni dqualeni habcntium angulum y trian- 
gulorwn , miproca JwU latera qud circwn tquales an- 
gulos. Et quorum trtangulorwn unupt angulmn ufiw- 
quakm hahentium reciproca fwit latera, qwxcircwn 
quales angulos . illa funt <equalia^. 

jEqualia triangula ABC ? DBE angulos 
ad B , habeant a?quales 5 dico reciproca elTc 
ut A B ad BE ita DB ad BC. coniungan- 
l£ tur trianguia ad angulos arqualcs , ita ut AB, 
BE unareftamcflkiant. Ducatur CE. Erit 
ut ABC ad I\CE,ita DBE ad BCE fer 7 .v. Sed uttrianeu- 
lum ABCad trian^ulum DBE, ita bafis AB ad BE balin ; 
& ut D BE ad BC E ita D B ad B C fer 1. Ergout A B ad 
BE,ita DB ad B C. Similiterdemonftraturfi ut AB ad BE, 
ita reciprocc fit D B ad B C , triangula A B C , D B E a?qua- 
lia efle. Nam cum ex byfothefi fit ut AB ad BC ita DB ad 
B C; At ut A B ad B E, ita triangulum A B C ad triangulum 
BCE, & ut DBad BC,itatriangulum DBE adtriangulum 
BCE: Eritut ABCad BCE, ita DBE ad idcm BCE 
ftr 1 . Ergo triangula A B C , D B E fer 9. v. a?qualia funt. 

Prop. 
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/ PROP. XVI. 

■ 

Si quatuor re£l<* proportionales Juerint-quod fub extremiscom- 
prebenditur rettangulum , dtquale eU ei y quod fub mediis 
comprehenditur , reHangulo. Et Ji fub extremis com- 
prehenfum reElangulum dtquale fuerit ei , quod fub me- 

r diis continetur , re&angulo 5 ilU quatuor reBct propor- 
tionales erunt. 

Sint quatuor reda? proportionales A ad B ut C ad 



o 



D : dico reclangulum iubmaxima & minima, qua? 
extrema? funt C,B, comprehenfum;a?qualc eflc re- 
clangulo fub intermedijs A & D comprehenfo.Quia 
eft A ad B ut C ad D, anguli vcro re&ifunt, ergo 
arqualcs per io.ax.i. eruntlatera circaa?quales angu- 
los rec!proca;quarerec^angula A D, C B a?qualiaerunt/w 14. 
Deindc fi rccrangula arqualia fuerint , habebunt etiam latera 
reciproca per candem. 

Prop. xvii. 

5; tres refl<e proportionales fuerint ; quod fubextremiscompre- 
henditur retlangulum y itquale e$l ei , quod fub mediis 
comprehenditur y reElangulo. Et fi jub extremis com- 
preknjum reElangulumjequaU fuerit ei,quod amedia 
dejcribitur^quadrato^ illaitrepreEleproportwnalcs cnmt. 

Sint trcs proportionales A ad B, ut B ad D. Dico 
rciftangulum cx A & D ft&um, xquale efle qua- 
drato cx B facto. Quia cnim C a?qualis B cft,erit 
A ad B ut C ad D , & quatuor recla? A,B,C,D, 
profortionales funt. Sed per i6.re<ftangulum cxtre- 
marum, aequale eft reflangulo intermediarura quod quadra- 

M tum 

/ 
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tum cfi • eigo B & C recta: aequaics. Et fi A D 

re&angulum arquale BC reftangulo fuerir , recla? ABCD 
proporrionales eruiit. Sed B & C a?quales funt. Ergo A ad 
B eft ut B ad D. 

i 

Prop. xviii. 

A ditu reEla , dato reSlilineo fimile fimiliterque 
pofiium reclilineum dejcribere^. 

Super data rcc^a A B y redilineum 
deicribatur,dato re&ilineo CDFE 
ilmile, fimiliterquc pofitum. Refol- 
tfatur primum rc&ilineum damm m 
triangula EFC, FCD, pcr redam 
Pun&o A recla? AB,^r23.i. ponatur angulus HAB, 
FCD a?qualis 5 &ad B ponatur ABH, arquaiis D. ergo 
AHB, erit CFD angulo a?qualis /xr.32.1. Triangulum ita- 
que ABH, triangulo CD F aequiangulum crit, &fimile, 
& ut AH ad CF ita AB ad CD fcr 4. Super A H, de- 
lcribatur quoque triangukim GHA, aequiangulum EFC 
tnangulo. Quia ergo duo aneuli AHG , gab^ duobus an- 
gulis CFE, ecf arquales funt- totus angulus BAG toti 
angulo DCE arqualis erit; Sic & totus BHG toti D FE, 
S & E B &D. Eritergo CF ad AH ut EC ad GA« 

r£ H cftutFEad HG. ergoEC adGAerit 

ut FE ad HG, circum arquales angulos. Eadcm rarionis 




' 1 



reliquorum laterum demonftratio eft.Totum ergo re&lineum 

a 59 tot ! * <ai,ineo CDFE, fimilcerit,& fupcrdatam 
A B fimihter dcfcriptum. 

, Prop. xix. 

SimiUa triangula inter fe fimt m duplicata 
ratione laterum homologontm. » . ^ 

SmttriaiiguIaSimito ABC majus,DEF minus. Eruntergo 

/ latcxa 
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latera circu a?quales angulos [qui funt 
B,E : C, F : A, D : ] proportionalia 
per 4. ablcindaturdeinde a B C, rcftis 
g / \ f BC, EF tcrtia proportionalis BG 
per ir. & ducatur A G. Qnare cuin 
triangulorum A B G , DE F latera circa B, E angulos aqua- 
les reciprocafint.-intcr fe aequalia eruht , per 15. & propterca 
uttriangulum ABC 3d triangulum DEF, ita triangulum, 
A B C ad triangiHum A B G ptr 7.V. Vt auterntriangulum 
ABC ad tnangulum ABG eiufdem altitudinis,ira eft hafis 
BC ad BGpen. Ergo ut ABCad DEF, ita BCad BG. 
Atqui ratio B C ad B G, duplicata eft rationis B C ad EF, 
cum trcs lincae B C, E*F, B G continuefint pio^ortionales. 
Igitur tnangulum A B C ad tnangulum D E F , rationcm ha- 
betduplicatam$ rationis lateris B C, ad latus EF. 

Prop. xx. 

Similia polygona in jbnilia trianguladividtoitur > &- numcro <t- 
qualia,^ homologa totis : O* polygona dnplicatam ha- 
bent eam inter fe raimm^uam latut homologum ad ho- 
mologwn latus . 

Similiapolygonafint ABCDE, FGHKL. 
* Quia ergo ex hypothefi ABC angulus, 
ih/\ c FGH angulo a?qualis eft , & circum a»- 
jJa^Jl quales angulos latcra proportionalia; nem- 
pc ut AB ad BC ita FG ad GH Du- 
cantur rccte AC,FH, triangula B A C , GFH a-quiangu- 
la funt per 6. & G H F , angulo B C A a?qualis. Sed G H K 
angulus,toti BC D aequaliseft per conflruclionem : Ablnis ita. 
quc GHF, BCA angulis, rcliqui FHK, ACD a?qualcs 
crunt per i 9 .v. lun&is^FK, AD, crit FH, ad HG, ut AC, 
adCD circum arqualcsangulos ; & ut GH ad H K, fic BC 
ad C D. per 22. Ergo ut F H ad H K fic AC ad CD. Quia 

M 2 vero 
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vero FHK angulus ACD angulooftenrusefta^juajis^trian- 
gula KFH, D A C fimilia & arquiangula erunt per 6. Et 
cum totus angulus H K L toti C D E ponatur sequalis eadcm- 
qucformaargumetandioftcndcrur,quod F K L angulus ADE 
angulo xqualis fir,ut reliqui rcliquis, etiam F L K, A E D,tri- 
angula fcr 6. a?quiangula erunt : Similca itaquc polygona in 
iimilia triangula dividuntur, & numero a?qualia. Deinde curn 
fingula triangula fingulis fimilia fint triangulis , eademque 
unius ad altcrum rttio eft, & partes omnes jun&a? toto arquan- 
tur,polygonura FG HKL, ad polygonum ABCDE^dupli- 
catam lateruin FG, AB, rationem habebit per 19. 

Prop. xxu 
Qua etdem reftilineo Jimilia Junt , & iter Je 
funt (imilid-j. 

Reclilinca A & B , fimilia fint reclilineo Cj 
cum ergo illorum anguli,angulis rc&ilinei C> 
a?quales fint per 1. defin angulos quoque inter 
(e habebunt scquales per u axiom. & ob ean- 
dem caufam latcra circum a:qualcs angulos pro. 
portionalia. Redfclinea ergo A & B fimilia funt. 

Prop. xxii. 
Si quatuor reEU proporthiaks fuerint: trabeU rtBi&neafi- 
tnilia , Jimiliterque defcripta , proportionalia erunt. Et fi 
are&is ftmdkfmtfaerquedefm^ 
naliafuertnt, ipfit etiam re£l<t proportionales erunt. 

t * 

Quatuor recte proportionales fint, ut AB 
ad CD ita EF ad GH$ fuper AB & 
C D, conitituantur duo qua?cumquefimi- 
lia re&ilinea, fimilitcrque pofita 5 &fuper 
EF, GH, viciflim alia duo.Inveniatur reffis 

AB,CD, 
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AB, CD, tcrtia proportionalis Q, &rcc"tis EF, GH, r.r- 
tia R per 11. Ergo ut AB ad Q, ita triangulum ABK,ad 
jriangulum C D £ [ id cft in ratione duplicata ] & ut E F ad 
R,ita rcdangulum EM ad G P redtangulum peng. Scd ut 
ABad CD, itaEFad GH: Et ut C D ad Q, ira GH 
ad R • Quarc per 22.V. cx arquout AB ad Q, ita EFad R, 
Ergout ABK ad CDL, ita EM ad GPp n.v. Dcinde ' 
fint ca?dcm figura? proponionales& fnnilcs fimiliterque pofira?, 
dico & rcclas fupcr quas defcripta» funt, proporrionalcs cflc: 
Nam ratio unitis ad altcram 3 eft ut rcdlarad redam duplicata, 
ut ex 19. tjr 20. colligitur , Ratio ergo latcrum eadem erit 
ptr-j. ncmpeut ABad CD ita EF ad GH. iilarum ergo 
laterapropoitionalia funt. 



Prop. xxiii. 
jEquiangula parallelogramma inter fe rationem habent 
eam qtu ex lateribus componitur. 

Sint paraHelogramma a?quiangula A C , C F, 
angulos B C D , E C G habentia a»quales, con- 
iungarrtur ad angulos xquales ita ut B C, C G, 
efficiant unam rec"tem per converfam 13.1. produ» 
cantur dcinde AD, FG, donce conveniant in 
H. Cum ergo/*r 2. fitut AC ad CH.ita BC ad CG: & 
ut CH ad CF,itaDC ad CE, Ratioautem AC ad CF, 
componitur pfr v. dejm. ex intermedijs A C ad C H & 
C H ad AF^ Componetur quoque eadem ratio AC ad 
C F , ex rationibus B C ad C G & D C ad C E, qua? illis 
intermedijs funt a?quaks,quod eft propofitum. 

Prop. xxiv. 
h orrmi paraflelogrammo , qu+e circa Jiametrum fknt parafle- 
bgramma , O* toti tsr inter fe funt finulia-». 

Parallelogrammi D A , diamctcr C B fit, circa quam parallc- 

M 3 logranv 
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logramma , FH, G E fint , fingula angulum 
ut B, C, toti communem habentia. Quia eigo 
EIF parallelaeft AB &GIH, CA & CB # 
per pun&um I tranfit* anguli HBI, BIF, & 
E I C , I C G , aequales crunt ut & F B i , 
B I H ; G I C , IC E, per 29. 1. Et quatuor 
' triangula aequiangula erunt, & per confequens latera habe- 
bunt proportionalia per 4. Vt ergo BH ad HI, ita I E ad 
EC, & ut BF ad FI, ita IG ad GC. Propofua ergo pa- 
rallclogramma a?quiangula, fimilia , fimiliterque pofita funt 
inter fe & cum toto. 



J 1 


— ] 









XXV. 



Prop. 

Dato reSlilineo Jimik , Jimiliterque pojitum, <r alteri 
dato tquale conjlituen 




Sitdatum rc&ilineum ABC, cui fimile 
poncndum, a?quale vcro D , fuper BC, 
fiat redhngulu BE arquac ABC,^r4s.i. 
extendatur C B verfus G & fiiper BF in 
angulo F B G , rc&angulum B H sequalc 
D defcribaturjintcr GB,BC mediapro- 
portionalis fit BK per 15. (uperqua delcribatur KLB,fimiIc 
ABC peri%. Iamut C B ad BK ita BKiad BG,& ut ABC 
nd K L B , ita C B ad B G in ratione duplicata per 19. & 20. 
Scd ut C B ad BG,itare<5langulum EB,[fivc ABC arquale] 
ad B H reclangulum per 1 . Triangulum igitur K L B redtan- 
gulo B H 3 [fivc D fuo arquali] per 14.V. a?quale eft. 



Prop. xxvi. ' 

$i a paratklogrammo paralklogramtmm ahlatum jit } tr Jimile 

toti^ 
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toti,<sr ftmiliter pofitum^communemcum eo habensan- 
gulwn* boc circnm eandem cum toto diametrwn confifiit. 

5 Ex parallclogrammo F D, ablatum fitGF,fi- 
mile ei, fimiliterque pofitum , habens A com- 
muncm angulum. Dico diametrum A E li- 
ncam unam reclam efle cum E C. i£quibifc- 

h c cetur DCinH&DAinF, ducatur FH, 

qua? parallela erit recla? A C, [nam trianguli 
FH D latera,proportionalia funt lateribus trianguli A D C , 
& per confcquens a?quiangula funt per $ . ] ergo cum E H D 
angulus , ACD angulo aequalis fit, & H F D,anguIo CAD, 
linea? AE, EC unarecla AC erunt,qua?parallcla FH/W28. 
& 19. u ablatum ergo parallelogrammum circum eandem 
cum toto conMitdiameuum. 

Prop. xxvii. 

1 

Ommum parallelogrammorum fecimdum eandem reSlam appli- 
catorum y deficienttumque figuris paraUelcgrammis Jimi- 
libus fimiliter^ pofitis, ei quod a dimidia dejcrtbitur ; 
maxhnwn id efi , quod ad dtmidxam applicatur, parallc- 
logrammum fimile exifiens defeflui. 

m j t s Detur re&a AB, a?quibiic<5ta in C, confti- 
tuatur quodlibet parallclogrammum C D 
E B, cuius diameter BD. fi compleatur totum 
parallelogrammum BH, erit parallelogram- 
mum AD, fuperdimidiam AC confiltens, 
applicatum (ecundum AB, deficiens parallelogrammo C E, 
& fimile exiftens defeclui C E : dico paralklogrammum A D 
ad dimidiam AC applicatum, deficienfq- parallclogrammo 
CE, maximum efle omnium , qua? fecundum AB re&am 
appiicaniur, deficiuntqj paMdograjnmis fimilibus fimilitercj; 

pofitis 
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pofitis ipfi C E, fumpto cnim pun&o G utcunqueindiamc- 
tro BD , & du&is per G, re&is FGI, kg / ; qua? fint pa- 
rallelx rc&is AB, br. Erit parallelogrammum FK, fecun- 
dura reclam AB applicatumdeficiensparallelogrammoquod 
ipfi C E fimile eft per 24. cum fit circa eandcm cum C Edia- 
metrum. Quoniam Vero complementa CE,GEa?qualiafunt 
per 43.1. fi addatur commune K I, erunt quoque C I,K E, 
sequalia. Eft autem C I arquale ipfi C F proptcr bafes ac- 
quales A€, CB,/v 36.1. Igitur& CF,KE,a?quaIiaerunt, 
additoq^communi CG,a?qualiaerunt AG &gnomon LBM; 
quo,cum CE maior fit,erit quoque AD, arquale exiftens 
ipfi CE fer 36. 1. maius quam parallelogrammum AG eo- 
dem parallelogrammo DG: Eodemq^modooftcndetur AD, 
maius effe omnibus parallelogrammis , qua> ita lecundum re- 
dam AB applicantur,ut pundhim G fitinterpuncla B & D, 
hoceftqua? occupant maiorem lineam femiffe A C, habentq 5 
maiorem altitudinem quam A D, dummodo dcfedtus fimiles 
fint ipfi CE. Omnium itaque parallelogrammorum, &c. 

Prop. xxvi ir. 
Jd datam rcElam , dato feflilinco dtquale parallelogmnmwn 
applicare deftciens figura parallelogramma , quce fimilis 
fit alteri reEltlineo dato. Oportet autem datu reflilineum, 
cuicequaleappticandumefi^ non maius ejje co qttod ad di- 
midiam applicatur y cum fimiles fint defiEius^ eius qttod 
a demidia de/cribitur eius cui fimile deejfi dcbct. 

Data recla ABfit, cui applicandum ft parallclogrammum, 
rcclilineo C itqualc, dcficicns parallclogrammo , datoalteri 
parallclogrammo D fimili. Itaquc fupcrdimidiam EB, paral- 
lelogrammum EG,fimile D collocetur per 18. perficiatur- 
quc AG,& FB ducatur. Si C parallclograinmo^A F [ five 
EG3a:qualcfuerit,faclueftquodiubcbatur. Siminus fuerit, 
ccrto fpatio fuppofito,quod ad fimilem figuram, Djparallelo- 

grammo 
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gramo reducimus 
per 25. fitq ; I N, 
qua: circa diamc, 
rriuFB crit/W26. 
Quia crgopcrpra»- 
ccdcntcm cftcn- 
fum cft A K mi- 
nuscfle AF, paral- 
lclogrammo I N. 
Eft autcm reclilineum C quam AF,minus, f r hypothcfi codem 
parallclogrammo I N. A K iraquc C ffqualccrit pcry.&ii. 
' fcdeficictab A B, fpatioOL limHi LG Gvc D paralldo- 
grammo. 

Prop. xxix. 
Ad datam rettam, datorettilmeoaqualeparalleloganimumaf)- 
(lkarc,vxcedens figura parallelovranuna y au£ fmtlis ftt 

farallelog-ammo alteri dato. 

Data re&a A I srquibifccetur in E, fi- 
gura re&ilinea applicanda C fit, & pa- 
rallelogrammum cui cxccflus (imilis erit 
D fit. Iam fit ER fimilis D,& in an- 
gulo G defcribatur pjirallelogrammum 
«quaicEF & C, &fimile EF fivcD, 
ptr 25. & fit HK. Evidens eft quod co- 
muni EF ablato , gnomon FLE a?qualis fit C. fi crgo ex 
dknidio reliquo fedhim fit parallelogrammum H A^paralle- 
logrammum A L «quale erit gnomoni F L E & pcr confe- 
quens C, & excedet refom AI parallclogrammo BM,quod 
iimifceaEF fiveD. 

Prop. XXX.- 
Tropojitam reBam tenninatam, extrema 

ac media ratione Jecarc^ . 
Secetur C B in H, ex finttmU 11. n. rc&angulum fub C B, 

N CH acqua- 
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C H aequale erit quadrato de HB: Tres 



tota CB,ad HB ? ita HBad CH eft; 
L ergo C B fedte eft in H, lecundum extrc- 
mam & mediam rationem per $. defin. 




Prop. xxxi. 

h retlangtdis truvvydis, figura qiufvis a laterere&um angulum 
Jubtendente de/cripta,<e]ualis eji figuris , qu<t priori illi 
fimiles, <r fimiliter pofiua lateribus reftum afigulum 
continentibm , de/cribuntur. 

Sit A B C , triangulum redangulum , cuius 
B angulusrc&us, Dicoquod limilia omnia 
polygona, fimiliterque (uper latera reclum 
angulum continentia dcfcripta ut hic AGB, 
C F B , arqualia fint polygono AEC,a 
latere rec*him angulum fubtendcnte defcripto. Quoniam po- 
ligonafimilia funt sequiangulajrationem habcbuntduplicatam 
fuorum laterum , quemadmodum&quadrata eorundem late- 
terum per 19. & 20. Gonftat crgo ut duo quadrata , tertio ae- 
quantur per 4 7.i,ita quoqueduopolygonatertioa?quari,cum 
& hax ut illa laterum rationcm tervent duplicatam. 

Prop. xxxii. 
Si duo triangula, qud duo latera duobiulateribm proportiona- 
. lia l>abeant,fecmdum mum angultm compofita fuerint, 
ita ut homologa eorum latera fint etiam parallela : tum 
reliqua illorum triangulorum latera in reHam bneamcol- 
locata reperientur. 

Duo triangula componantur ut efficiant 
angulum ACD ita ut latera homologa 
/ v A B, DC, & AC,DE inter fe fint paral- 
lela : Erit ergo A altemo AC D swjua- 
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lis& D.ddSn. A'CD:/rr;a9.i.quatcA8cD intct fe a?quales. 
Circuhosa^quales anguios^iateraproponionalia funt ex b)f$~ 
thefii crunt inter fe a?quiangula,habebuntq; ajquales angulos B 
& DCE^6.iEquaUbus A, ACD,additis,duoanguli B&A 
duobus DCE, AGDhoceft ACE aequales erunr. Rur- 
fus comrouni AGB.aiddko,fient tres anguli trianguli ABC 



les funt duobus re&is ftr 32.1. Ergo & duo A C E x A C B, 
duobus erunt rcftis aequalcs , atque idcirco B C, C E fer 14. 
unam reaam conftituent. 

Prop. xxxiii. 

In <tqualibus circulis anguli eandem habent rationem cum ipftS 

periplwiis, qftibus, injiflunt, Jive ad centra^ Jiy>e ad 

peripherias conjlituti injijiant : infuper <vero £r feBo- 

' res y quippe qui a<^ centra confijlunt. 

Superius frnfojitione 17. 111. often- 
fum cft , quod qui in circulis sequa* 
Jic libus anguii aequalibus peripherijs 




infiftunt,a?quales fint: Iam vero fi 
qui in aequalibus circulis inirqualcs 
anguli funt eandem rationem non fervent, quam peripheriae 
inter fe quibus tanquam bafibus infiftuntjduo inaequalcsan- 
guli ponantur , CAD maior,EBF minor qui femireclus 
fit. Arcus C D maiorem rationem habeat ad E F arcum, 
quam CAD angulusad EBF anguium,/vr eandem hyf*. 
tbefm. arcus G D maior^d C D minorcm, maiorem rano- 
nemhabebitquamGADangulusad HBF: & coniungcn- 
do s duoarcus [hoc eft dimidium circumf acniia? ] maiorem 
rationem habebunt ad EF arcum,quamduoanguli GAD, 
& DAC , [ hoc eft duo recli ] ad angulum EBF. Fiat 
KBF angulus, KBE angulo sequalis, & K B L , L B H , ci- 
dem sequales. Ergo fer 26. 1 1 1. arcus F K, K L , L H, aequa- 
les funt & quauior anguli duobus reois acqualcs funt. Evi- 

N z dens 
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dens cft , quod dimidium circumferentia G D C , maiorem 
rationem habetad dlmidium rircumferentia? HLKFE,quam 
duo rccTti anguli ad duosrectos,quod falfum eft & contra hypo- 
thcfm- ponebanturenira circuli arquales. Similiter demonftra- 
turquodarcus CD «6 habeat ratione minorem ad EF arcum, 
qua C A D angulus ad E B F angulum : quare aequalis eft. 
Quod vero angulos attinet, qui ad circumferentiam dimidij 
funt angulorum ad ccntra,eadem eftdimidij ad dim idium ratio, 
qua? totius ad totum. Et quia (ectorum arqualium anguli ad 
centraarquales funt&ba/cs bafibus per 2S.1 i 1. Iincarre- 
6tx a?quales,arquales circumferentiasauferHnt: Se&ores vero 
a?quales eandcm habent rattonem quam Arcus. Si ina?quaks 
fucrint,ponatur [fi fieri poteft] CAD maior fc<flor minorem 
r3tionem habcre ad EB F minorem (cdorem,quam C D ar> 
cus ad E F arcum , Ptr tdndem trgit hypothtfin G D C (eclor ; 
minorem rationem habcbirad CAD minorem feclorem eiuf- 
dem circuli, quam GD arcus ad DC arcum , & per confe- 
quens tori duo fc&ores Qhoc eft femicirculus ] minorcm ra- 
tioncm habentad feclorem EBF quam arcus G D C ad ar- 
cum EF. Iam quatuor anguli qui lunt ad B, intcr fe ftmta?- 
quales,& eorum arcus ptrhypethtfin. Duo igitur feclores G AD, 
D AC [hoccft fcmicirculus] minorem rationcm habebunt 
ad quatuor fc&orcs alrcrius circuli B [ qui fcmicircuium efli- ■ 
ciunt] quam dimidiumcircHmfercntUcaddimidiumcircum- 
ferentia? eiufiiem circuli,quod falfum eft, fuppofito circulos 
N a?quales effc. Similiter dcmonftratur quod maior frctor non • 
hab eat maiorem rationem ad minorcm feclorem, quam arcus 
ad arcum. Eademergoeft uniusad altcrum ratioquirarcusad 
arcum. 

FlNIS GEOMETRIiE EvCLLDIS* 
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